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. Hany kiilénboz6 kezdészelete van (Q, <)-nek?

Bizonyitsuk be, hogy minden megszamlalhaté rendezett halmaz izomorf
(Q, <) egy részhalmazdval. Mely megszamlalhaté rendezéseknek van ilyen
tulajdonsaga?

+Igazoljuk, hogy egy megszdmlalhaté siri végpont nélkiili rendezés
sziikségképp izomorf Q-val!

Hény részhalmaza adhaté meg a természetes szamoknak tugy, hogy
barmely két kiilonbozé A, B és C, D parra ezek koziil AN B és C N D
kiilénb6z67?

Igazoljuk, hogy A C R pontosan akkor megszamlalhaté, ha A2 = BU C,
ahol B-t minden vizszintes C-t pedig minden fliggbleges véges sok pontban
metsz!

Igaz-e, hogy ha egy A C R? halmaz birmely két pontja kozti tdvolsag
raciondlis, akkor A megszdmlalhat6?
+ Van-e ilyen végtelen halmaz, amely pontjai nem egy egyenesen vannak?

Legyen A C [0,1] adott. I és IT jatszdk a kovetkezd jatékot: az n-edik
lépésben I mond egy x,, szamjegyet, 11 pedig egy v, szamjegyet. I nyer
< a0,z1y122y2 - - € A. Igazoljuk, hogy ha A megszamlalhato, akkor
II-nek van nyer6 stratégiajal

Egy robotbolha ugrél az egész szamokon, minden lépesben kévetve prog-
ramjit. A programja egy olyan algoritmus, melynek megadva a 1épés
szamat, kimenetként egy egész szamot kapunk, ez a bolha annyiadik
ugrasa. Mi mindegyik 1épés utan a nulla egy tetszOleges kornyezetére
csaphatunk le.

e Irhatunk-e programot a bolha elkapédsara?
e El tudjuk-e kapni a bolhéat?

Létezik-e olyan U C NN x NN nyflt halmaz, hogy minden G C NN nyilt
el6éll szekcidjaként, vagyis (3x € NY)(G = {y : (z,y) € U})?

Legyen A = (A,...) tetsz6leges megszdmlalhaté algebrai struktira. Ek-
kor ekvivalens:

o Aut(A) nem megszamlalhaté

e minden véges B C A részhalmazra van olyan nemidentikus ¢ €

Aut(A) hogy ¢|p identités

6. feladathoz: bizonyitsuk be, hogy ha I-nek van nyerd stratégidja, akkor
A szédmossaga c!



11. * Bizonyitsuk be minél egyszeriibben, hogy a szdmegyenesen megadhatd
¢ sok paronként nem homeomorf perfekt halmaz!



