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BME TTK Topolégia Vizsgakérdések

. Topologikus tér definicidja, bazis, szubbézis. Szubbazis altal generalt topoldgia. Folyto-

nossag, homeomorfizmus definicidja.
Topoldgiai bizonyitas végtelen sok primszam létezésére.

. Kornyezet, kornyezetbézis, pontban valé folytonossag, és kapcsolata a folytonossaggal.

Az altértopolodgia, és jellemzése.

A direktszorzat és jellemzése. Ha egy teret egy direktszorzat minden tényez&jébe
folytonosan bele lehet képezni, akkor a direktrszorzatba is bele lehet folytonosan
képezni.

. A faktortér és jellemzése. Minden folytonos fiiggvény el6éll egy folytonos injektiv és

egy természetes leképezés kompozicidjaként.

Szétvalasztasi axidmék, kapcsolataik és jellemzéseik.

Megszamlalhatésdgi axiomak. A w és d fliggvények. Becslés Hausdorff-terek méretére
d segitségével.

Elégséges feltétel a normalitashoz. Regularis Ma-tér normalis.

. A normélis terek Tyihonov-terek (Uriszon-lemma), a Tyihonov-terek reguldrisak.
10.
11.
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15.

Metrizalhaté terek megszamlalhaté szorzata metrizalhato.

Uriszon metrizacios tétele.

o-diszkrét halmazrendszerek. Zart halmazok diszkrét rendszerének unidja zart.

Bing metrizacios tételének els6 fele: elégséges feltétel a metrizalhatésagra.

Bing metrizaciés tételének masodik fele: sziikséges feltétel a metrizalhatdsdgra.
Osszefliggdség, és jellemzése diszkrét értékil fiiggvényekkel. Osszefiiggé halmaz folytonos
képe Osszefiiggd. Az egységintervallum Osszefiiggd. A ~ relacié ekvivalencia relacio, az
ekvivalencia-osztalyok jellemzése.

[vszerii Osszefiigglség, ~¢ ekvivalencia relacid, {vszeriien 6sszefliggé halmazok 6sszefiiggéek.
A Brouwer-tulajdonsig; homeomorf terek egyszerre Brouwer-tulajdonsiguiak, vagy
nem. Lemma a haromszoglemez zart részhalmazokkal valo fedéseirél.

Brouwer fixpont-tétele. Egyszeres 6sszefliggdség. A korgylirii nem egyszeresen 6sszefiiggd.
A homotépia fogalma. A homotdpia ekvivalencia reldcié. Homotép gorbék a megfeleld
fliggvényterek azonos ivszerlien Osszefiiggé komponensében vannak.

Az egyszeresen Osszefliggd halmazok jellemzése.

Kompakt és Lindel6f-terek. Kompakt (Lindelof) terek folytonos képe kompakt (Lin-
del6f). Kompakt terekben minden megszamlalhatéan végtelen halmaznak van teljes
felhalmozddasi pontja.

A kompaktsédg jellemzése (ekvivalens feltétele) topologikus terekben.

Kompaktsag jellemzése (ekvivalens feltételei) metrikus terekben.

Kompaktsig véges dimezids normélt terekben. Minden kompakt Hausdorff-tér normalis.
Tyihonov tétele: kompakt terek szorzata kompakt.

Tyihonov tételébol kovetkezik a kivalasztdsi axiéma.

Parakompaktsag fogalma. Minden metrikus tér parakompakt. Egységosztas fogalma
és létezése parakompakt Hausdorff-terekben (bizonyitas nélkiil).

Baire kategoria-tétele kompakt Hausdorff, és teljes metrikus terekre.

A Banach-Mazurkiewicz tétel.



