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(A) Modellelméleti alapok

Ultrasziiré fogalma, 1étezése, véges halmaz felett minden ultrasziiré f6-ultrasziiro.
Strukturak direkt- és ultraszorzatédnak definici6ja. Los-lemma (bizonyitds nélkiil).
k-reguldris ultrasziirék és 1étezésiik.

Elsérendben axiomatizalhaté modellosztalyok jellemzése.

k-regularis ultrasziirék szerinti ultrahatvanyok szamosséaga.

Al o

Legfeljebb k-s nyelvii struktirdk s-reguldris ultrasziir6k szerinti ultrahatvanyai -
univerzalisak.

7. Diagonalis bedgyazas, tipus, w feletti nemfd ultrasziir6 szerinti ultraszorzat Ni-szaturalt.
8.*R definicidja, végtelen nagy és végtelen kicsi mennyiségek *R-ben, “végtelen kozel
van” egy ekvivalencia-relacié, mondad, sztenderd rész.

(B) Nemsztenderd Analizis alapjai; (E)-vel egyiitt valaszthaté

9. Konvergens sorozatok nemsztenderd jellemzése. Sorozatok torlédaspontjainak nem-
sztenderd jellemzése.

10. Minden korlatos sorozatnak van torlédaspontja, illetve kivalaszthato bel6le konvergens
részsorozat.

11. Ramsey tétele megszamlilhatéan végtelen grafokra. Ebbdl: minden sorozatnak van
monoton részosorozata, minden korlatos sorozatnak van konvergens részsorozata.

12. Fiiggvények folytonossaganak, hatarértékének nemsztenderd jellemzése.

(C) Klasszikus Nemsztenderd analizis

13. Nyilt és zart halmazok nemsztenderd jellemzése. Korlatos zart halmazon folytonos
fliggvény egyenletesen folytonos.

14. Bolzano tétele folytonos fliggvények gyokeirdl.

15. Az Osszegzés, mint linedris operator. Kiesler Osszegzési tétele. Folytonos fliggvények
végtelen finom integralkozelits-Gsszegei végtelen kozel vannak egymashoz, és a Rie-
mann-integral értékéhez is.

16. Newton-Leibniz-tétel.

17. A differencidlszamitds alaptétele (folytonos fiiggvény integrélfiiggvényének derivaltja
az eredeti fiiggvény).

18. A Cauchy-Peano egzisztencia-tétel.

(D) Polinomok

19. Monomok dominalasa: két eltéré fokii monom koziil valamelyik dominalja a masikat,
s6t, sztenderd r-re az 1/r-szerese is; *-polinomok rendje.

20. Ha egy *-polinom rendje véges, akkor annyi véges gyoke van, mint a rendje, ha a rend
végtelen, akkor végtelen sok véges gyoke van.

21. Montel tétele.

22. A Hilbert-féle Nullhelytétel: ha fi, ..., fr,g € Clz1, ..., 2] olyan legfeljebb d-edfoki
polinomok, hogy ¢ elttinik f1, ..., f, Osszes koz0s gyokén, akkor van egy csak n-tél és
d-tél fiiggé m szam, hogy ¢ benne van az fi, ..., f, altal generdlt idedlban.

(E) Valésziniiségi mértékek; (B)-vel egyiitt valaszthaté

23. Szamlalémértékek #-véges halmazokon. A Loeb-mérték definicidja és kapcsolata a
Lebesgue-mértékkel.

24. Nagy szamok erds torvényei — sztenderd konstrukeiok.

25. Nagy szamok erds torvényei — nem-sztenderd konstrukciok.



