Modellelmélet Hazi Feladatok
3. Adag

8. Igazoljuk, hogy minden ultrasziiré N-jo.

9. Igazoljuk, hogy egy végtelen I halmazon 22" darab paronként kiilonb6zo ult-
rasz{ir van. Utmutatds: elsé 1épésként mutassuk meg fliiggetlen fiiggvényeket hasz-
ndlva, hogy van F' C [I]Qm ugy, hogy ha xg, 1, ..., Tn_1,Y0, -, Ym_1 € F véges sok,
paronként kiilonb6z6 halmaz, akkor

(M=) NN 7) #0.

<n j<m

10. Tartalmazzon az L nyelv megszamlalhatéan végtelen sok 1-valtozos relacio-
szimb6lumot, melyek halmaza legyen {R; : i € w}. Ha x,y C w véges, diszjunkt
halmazok, akkor legyen

pury = (A Ri(v)) N\ (A =R;(v)))
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és legyen T' = {¢,, : =,y C w véges, diszjunkt }. Adjuk meg a T' elmélet egy
szaturalt modelljét.

11. Tartalmazzon az L nyelv egyetlen kétvaltozds relacidoszimbolumot, mely legyen
R. Adjunk meg egy elsérendii T elméletet, melynek minden modelljében igaz, hogy
R egy ekvivalenciarelacio, R-nek végtelen sok ekvivalenciaosztdlya van, és R min-
den ekvivalenciaosztalya végtelen. Igazoljuk, hogy a T' elmélet Np-kategorikus (azaz
izomorfia erejéig pontosan 1 darab megszamlalhatéan végtelen modellje van).

12. Legyen A egy megszamldlhatéan végtelen struktira, melyre T'H(A) Ry-katego-
rikus, és legyen B egy tetszoleges, A-val azonos tipust, megszamlalhaté struktira.
Igazoljuk, hogy ha B minden végesen generalt részstrukturaja bedgyazhato A-ba,
akkor (az egész) B is bedgyazhaté A-ba.
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