Modellelmélet Feladatok, 1.

1. Adjunk meg egy olyan struktura-osztalyt, mely
(a) zart elemi ekvivalencidra (és izomorfizmusra), de ultraszorzatra nem;
(b) zért ultraszorzatra (és izomorfizmusra) de elemi ekvivalencidra nem.

2. Legyen m > 1 adott természetes szam. Azt mondjuk, hogy a G csoport m-
reprezentdlhato, ha G bedagyazhato egy alkalmas test feletti nemszingularis m x m-
es matrixok multiplikativ csoportjaba. Igazoljuk, hogy G akkor és csak akkor m-
reprezentalhato, ha minden végesen generalt részcsoportja m-reprezentalhato.

3. Legyen F egy test és legyen U egy ultrasziir6 az I halmaz felett. Azonositsuk
a diagonalis bedgyazas szerint (a szokdsos médon) F elemeit G = I F/U megfelels
elemeivel; igy G az F' bévitése. Igazoljuk, hogy G \ F' minden eleme transzcendens
F felett.

4. Legyen {Ry, Ry, ..., } unéris relaciészimbolumok egy megszamlalhatéan végtelen
sorozata, és legyen T a kovetkezd formulahalmaz:

T ={3v(Ri,(v) A .. AR, (v) AR, (V) A ... A=R;, (V)
{io, - in} N {jo, oo im} = 0}

[gazoljuk, hogy T-nek van szaturalt modellje.

5. Emlékeztets: egy A struktira s-szaturalt, ha minden X € [A]<Fra SZ(X)
minden eleme realizalhato. Itt v egyetlen valtozé. Legyen v, valtozdk egy n-hosszi
sorozata (n > 1 tetsz6legesen rogzitett természetes szam). Igazoljuk, hogy ha k
végtelen, akkor az alabbi két allitas ekvivalens.

(1) A egy k-szaturalt struktura.

(2) Minden X € [A]<"-ra Sy! (X) minden eleme realizdlhaté A-ban.

2010 Oktober.



