ELTE TTK Matematika Alapjai Vizsgakérdések, 2018 tavasz

(A) Els6 Logika blokk

. Nullad- és elsérendii nyelvek szintaxisa (a nyelvek szimbdélumai, formuldk, termek).

Kiértékelések, strukturdk, a nullad- és elsérendli formuldk jelentése.

Egy formula igazsdga csak a benne szerepld szabad valtozok értékeitdl fligg.

Funkcionélis teljesség. Minden nulladrendii formula ekvivalens egy DNF-el ill. KNF-el.

Formulak ekvivalencidja, szemantikus kovetkezmény fogalma.

Az itéletkalkulus axiémai, kovetkeztetési szabdlya, a Ded operator lezarasi operator.

Dedukciés tétel.

Ellentmondésos formulahalmaz fogalma, ¥ - ¢ pontosan akkor, ha ¥ U {—p} el-
lentmondésos; X - —¢ pontosan akkor, ha 3 U {¢} ellentmondésos. Ellentmonda-
sos formulahalmazbdl minden levezetheto.

9. Helyességi tétel (azaz, ha X - ¢, akkor 3 = ¢).

10. Minden ellentmondastalan formulahalmaz kiterjeszthet6 egy teljes, ellentmondastalan

formulahalmazza.

11. Teljességi tétel (azaz, ha X = ¢, akkor X F ¢) .
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(B) Halmazelmélet blokk

12. Halmazok ekvivalencidja (a ~ reldcid) és alaptulajdonsigai (reflexivitds, szimmetria,
tranzitivitds, kompatibilitas).

13. A kivalasztasi axiéma, injektiv és sziirjektiv fliggvények létezése kozti kapcsolatok,
megszamlalhaté sok megszamlalhaté halmaz uniéja megszamlalhaté.

14. A Bernstein-féle antiszimmetria tétel.

15. A hatvanyhalmaz fogalma, egyetlen halmaz sem ekvivalens hatvanyhalmazaval,
a szamossag naiv definicigjanak ellentmondasossaga.

16. A halmazelmélet nyelve, ZFC axiémak. A nyelv bévitése. Az osztéily fogalma.

17. Rendezett halmazok, jolrendezések, izomorfia, rendszamok, rendszam elemei rendszamok.

18. A rendszamok rendezése és alaptulajdonsagai (irreflexivitas, tranzitivitds, trichotémia,
ha egy osztalyban van rendszam, akkor van benne legkisebb is).

19. A rendszamok valédi osztalyt alkotnak. Limesz, és rakovetkez6 rendszamok. Limesz-
rendszam létezése.

20. Transzfinit indukcid és helyessége.

21. Transzfinit rekurzié és helyessége.

22. A kivalasztasi axioma néhény ekvivalense: minden halmazzal van ekvivalens rendszam,
Zorn-lemma.

23. A szadmossagoperacié definicidja és alaptulajdonsagai. A szdmossagok rendezése a
rendszamok rendezésének lesziikitése.

24. Miveletek szamossagokkal, és ezek alaptulajdonsagai.

25. Disztributivitas. A szamossdgaritmetika alaptétele (az alaptétel bizonyitas nélkiil).

(C) Masodik Logika Blokk

26. A kompaktsagi tétel két alakja.

27. Az elemi ekvivalencia és izomorfizmus fogalma. Izomorf struktirdk elemien ekvi-
valensek (a bizonyitds vézlata).

28. Reduktumok. A felszdll6 Lowenheim-Skolem tétel. Ha A végtelen struktira, akkor
van vele elemien ekvivalens, nem izomorf masik struktura.
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