Matematika Alapjai gyakorlat 4. alkalom 2015

Definicié: A ¢ formula figgetlen a ¥ formulahalmaztdl, ha 3 £ ¢ és 3 £ —p.
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Mutassuk meg, hogy a csoport-axiomaktdl fiiggetlen a kommutativitas.
Mutassuk meg, hogy a linearis rendezések elméletétdl fliggetlen, hogy van-e legnagyobb elem.

Alkalmas els6érendii modell megadasdval mutassuk meg, hogy ¥-nak nem kdvetkezménye ¢:
(a) B = {Va(P(z) vV Q(x))}, ¢ = Vo P(x) V VaQ(x).
(b) ¥ = {VaVy(R(z,y) — R(y,x)),YaVy¥z(R(z,y) A R(y, z) — R(x,2))}, ¢ = VaR(z, ).
(c) £ = {VadyR(z,y)}, ¢ = IyVzR(z,y).

. Az L nyelv egyetlen kétvéltozds < relaciéjelbol all. Legyen

¥ = {Vady(y < z), Vady(z <y)}.

Adj meg A és B strukturdkat, hogy A, B = X és A | ¢ valamint B = —¢, ahol ¢ = VaVy3Iz(z < z < y).

. Adj meg A és B-t gy, hogy A |= ¢ és B [~ ¢ ahol ¢ = Jz(z -z = 2).

- Igaz-e, hogy Va(f(f(x)) = ) = 3z(x = f(x)) 7

Adjunk példat olyan elméletre, melytdl egyetlen zart formula sem fiiggetlen.

. Mutassuk meg hogy ha ¥ CT" és ¥ |= p, akkor I' = .

. Adj meg A és B modelleket tgy, hogy A =X U {p} és B =X U {—y}, ahol

(a) 3 = {Va(R(z, f(2))), YaVy(z #y — f(2) # [(y))} é ¢ = VaTy(R(z,y) A Ry, f(2))).
(b) ¥ = {VaE(z, f(2)), YaTy(z # y A E(z,y))} és ¢ = VaIy(E(z,y) Ay # f(z)).
(c) = {Va¥y32R(z, 2,y), VaR(z, f(z), f(f(2)))} é ¢ = aVyR(z,y, f(y)).

Alkalmas modellek megadasédval igazold, hogy ¢ fliggetlen 3-t6l, ahol

Vavy(E(z,y) = E(y, z)),
Y= Ve(—=E(z,z))
—dxTyTz(x £y AN y#£2z AN z#£x AN Elx,y) NE(y,2) AN E(z, 2))

so—vx(ayaz@#z A By AB(,2) A Vw(B(@,w) = (w=y Vv “"Z”»'



