Matematika Alapjai gyakorlat 3. alkalom 2015

1. Az L nyelv (a) pontosan egy darab, (b) pontosan 2012 darab egyvdltozés reldcidjelbdl all. Hény

paronként nem izomorf (i) n-elemi, (ii) megszamlélhaté L-struktira 1étezik?
2. Vilasszunk taldlomra egy 3-valtozds f logikai fliggvényt, és irjunk fel vele ekvivalens DNF-t, és KNF-t.
3. Fejezd ki az f : {0,1}3 — {0, 1} fiiggvényt az A, V, - segitségével (nulladrendfi logikdban).
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4. Igazold, hogy minden {itéletkalkulusbeli formula ekvivalens egy DNF-fel. (Koévetkezmény: {A,V,—}

funkciondlisan teljes).
5. Legyen ¢ olyan KNF, mely k darab elemi diszjunkcié konjunkciéja, és minden elemi diszjunkcié legaldbb
n darab itéletvaltozdt tartalmaz.
(a) Igazoljuk, hogy ha k =7, és n > 3, akkor van olyan interpreticid, melyben ¢ igaz.

(b) Pontosan mit kell feltenni n-rél, k-rdl, hogy ¢ legalabb 1 interpreticiéban igaz legyen ?

6. Rendezziik az igazsagértékeket gy, hogy hamis < igaz.

(a) Mutassunk meg, hogy A-sel és V-gyal felirt minden formula minden véltozéjdban monoton

novo.

(b) Mutassuk meg, hogy {A, V} nem funkciondlisan teljes (itmutatds: a negacié rendezés-forditd).
7. Bizonyitsd be, hogy {—, =} illetve { |} funkciondlisan teljes rendszer.

8. Formalizaljuk, majd dontsiik el, helyesek-e a kovetkeztetések:
Ha Krizosztom nem éri el a zh-n az 50%-ot, akkor megbukik. Vagy puskézik, vagy nem éri el az 50%-ot.
(a) Tehat, ha puskézik, akkor dtmegy.
(b) Tehat, ha dtmegy, akkor puskdzik.

9. Ellendrizziik, hogy {A — B, B — C}-nek A — C logikai kovetkezménye.



