Bevezetés az Algebraba 2 5. feladatsor 2026. 3.16. - 3.23.

1. igazoljuk, hogy ha az invertalhat6 A matrixnak v sajatvektora p sajatértékkel, akkor p # 0 és v
sajatvektora A~!l-nek i sajatértékkel.

2. Adjuk meg a kovetkez6 méatrixok spektralfelbontését:
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3. Hatarozzuk meg az A = 0 0 0 1 sajatértékeit és sajatvektorait.

-1 -4 —6 —4

4. (Mult heti 5-6s feladat.) Oldjuk fel a kovetkezd lineéris rekurziot: a9 =0, a; = 1 és han > 2,

akkor a,, = 2a,,_1 + 3a,_o.
5. Legyen n € N péaratlan, és legyen A € R™"*". Alabb hasznalhatjatok, amit kalkulusbél tanultatok!

(a) Igazoljuk, hogy A-nak van (valés) sajatértéke.

(b) Igazoljuk, hogy ha det(A) > 0, akkor A-nak van pozitiv (valos) sajatértéke.
1+14
1—1
alapjan adjunk becslést A (komplex) sajatértékeinek abszolutértékére.

6. Rajzoljuk fel az A = métrix soraihoz és oszlopaihoz tartozd Gersgorin-koroket. Ezek

7. Tegyiik fel, hogy A € R™*" diagondlisan domindns matrix, azaz minden i < n-re [(A);;] > Z [(A);]-
i
Igazoljuk, hogy A invertalhato.



