
Bevezetés az Algebrába 2 4. feladatsor 2026. 3.9. - 3.16.

1. Legyenek A,B ∈ Kn×n. El®adáson volt: ha A és B hasonlók, akkor karakterisztikus polinomjaik
egyenl®ek: kA(λ) = kB(λ).

(a) Igazoljuk, hogy az el®z® állítás diagonalizálható mátrixokra megfordítható: haA, B diagonalizálható

és kA(λ) = kB(λ), akkor A és B hasonló.

(b) Ellen®rizzük, hogy az A =

(
0 1
0 0

)
és B =

(
0 0
0 0

)
mátrixok karakterisztikus polinomja meg-

egyezik, de A,B mégsem hasonló.

2. LegyenA =

(
cos(α) −sin(α)
sin(α) cos(α)

)
. Mutassuk meg, hogyA nem diagonalizálható R felett. Diagonalizálható-

e C felett? Számítsuk ki A (pozitív egész kitev®s) hatványait.

3. diagonalizálható-e R illetve C felett az A =

0 0 0
1 0 −1
0 1 0

 mátrix?

4. Határozzuk meg a következ® (k×k)-as mátrix karakterisztikus polinomját:


0 1 0 · · · 0
0 0 1 · · · 0

...
0 0 0 · · · 1
α0 α1 α2 · · · αk−1

.

5. (Esetleg a jöv®héten) oldjuk fel a következ® lineáris rekurziót: a0 = 0, a1 = 1 és ha n ≥ 2, akkor
an = 2an−1 + 3an−2.


