Bevezetés az Algebraba 2 4. feladatsor 2026. 3.9. - 3.16.

1. Legyenek A, B € K™*". ElGadason volt: ha A és B hasonlok, akkor karakterisztikus polinomjaik
egyenlGek: ka(A) = kp(A).

(a) Igazoljuk, hogy az el6z6 allitas diagonalizalhaté matrixokra megfordithato: ha A, B diagonalizalhato

és ka(A) = kp(N), akkor A és B hasonlo.

(b) Ellendrizziik, hogy az A = (8 (1)

egyezik, de A,B mégsem hasonlé.

) és B = (8 8) matrixok karakterisztikus polinomja meg-

_ [cos(a) —sin(a)
2. Legyen A = (sin(a) cos(a)
e C felett? Szamitsuk ki A (pozitiv egész kitevss) hatvanyait.

) . Mutassuk meg, hogy A nem diagonalizalhat6 R felett. Diagonalizalhato-

0 0 O
3. diagonalizélhato-e R illetve C felett az A= |1 0 —1 | matrix?
01 0
0 1 0 0
0 0 1 0
4. Hatarozzuk meg a kovetkezs (kX k)-as matrix karakterisztikus polinomjat: :
o o o0 -- 1
Qo @1 Q@2 o g1

5. (Esetleg a jovShéten) oldjuk fel a kovetkezd linearis rekurziot: ag = 0, a; = 1 és ha n > 2, akkor
Ay = 20p_1 + 3ap_o.



