Bevezetés az Algebraba 1 2. feladatsor 2024.09.09-13.

. Legyen x € Rt és d € N. Mutasd meg, hogy azon n egészek szdma, amelyek oszthatok d-vel és nem

nagyobbnak z-nél pontosan {gJ

. Mutassuk meg, hogy minden olyan 6-jegyl szdm amit egy 3-jegyt szadm ,megduplazéasaval” kapunk

oszthat6 91-el. Példaul ha a haromjegyt szamunk 123, akkor 123123 = 1353 - 91.

3. Mutassuk meg, hogy minden pozitiv egész n-re teljesiil: 133|117+ 4 1227~1,
4. Szamoljuk ki p(z) = 2% — 322 + x + 3 értékét x = 5-tel a Horner-modszer segitségével!
5. Valtsuk at 26-ot 16, 8, 4, 2, 5, 26 alapu szamrendszerbe!
6. Hatarozzuk meg euklideszi algoritmussal (288,204)-et, és allitsuk el6 a legnagyobb kozds osztot
288z + 204y alakban alkalmas x,y € Z-vel.
7. Megoldhatok-e az alabbi diofantoszi egyenletek? Ha igen, adjuk meg az 6sszes megoldasukat, illetve
az Osszes nemnegativ megoldasukat!
(a) 288z + 204y = 182,
(b) 288z + 204y = 3000.
8. * a) Mutasd meg, hogy Z[v2] = {a + bv/2|a,b € Z} C R egy gyfirii a szokésos mtiveletekkel!
b) Az alabbiak koziil melyek egységek Z[v/2]-ben? /2,3 — 2v/2,2 + 3v/2.
A
9. Mutasd meg, hogy minden n, a, b pozitiv egész szamra teljesiil: {%J = %
10. Mutasd meg, hogy ha 23 osztja 5a + 9b-t valamely a, b egészekre, akkor 23 osztja 3a + 10b-t is!
11. Mi az 1202013 szdm 10-es szamrendszerbeli alakja?
12. Valtsd at 2025-t 2, 8 és 16 alapu szamrendszerbe!
13. Add meg az alabbi egyenletek egész és természetes megoldasainak halmazat!

a) 288z + 204y =1,
b) 288x + 204y = 30 és
c) 288z + 204y = 300.



