Bevezetés az Algebraba 2 Hazi feladatok, 3. adag 2026. marc. 2 - marc. 9.

Minden valaszt indokolj, és - ahol ez sz6bajon - add meg az Osszes mellékszamitast is.

1. Legyen K tetszGleges test. Igazold, hogy

K[z] mint vektortér, izomorf @ K-val.
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2. Legyen C' C RN a konvergens (végtelen hosszi1) valés szamsorozatok vektortere R felett és legyen
lim € C* az a fiiggvény, mely C' minden eleméhez a hatarértékét rendeli (azaz lim(s) = lim s,).
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Legyen minden n € N-re m,, € C*, m,(s) = sy, és legyen P C C* a span{m, : n € N} altér. Igazold,
hogy lim ¢ P.
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3. Legyen A=[0 0 -1
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(a) Hatarozd meg A sajatértékeit és sajatvektorait.
(b) Adj meg egy A-hoz hasonl6 D diagonéalis matrixot, és add meg az atkonjugald P métrixot.

¢) Ezek alapjan hatarozd meg az A™ hatvanyokat minden n € N-re (elég P~!D™P alakban).
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4. Legyen A =
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(a) Igazold, hogy A diagonalizalhat6 (anélkiil, hogy A-t tényleg diagonalizalnad).

(b) Az el6z6 rész alapjan fogalmazz meg egy feltételt a fGatlora, mely elégséges ahhoz, hogy egy
(fels6) haromszogmatrix diagonalizalhatoé legyen. Bizonyitsd is be, hogy feltételed valoban
elégséges.



