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A kovér bettikkel irt tételek bizonyitasat is tudni kell.

. Vektorok Osszege, kiilonbsége, szammal szorzasa, linearis kombinacio, fiiggetlenség, és jellemzése. A

tér vektorainak harom nem egy sikban 1év6 vektor linearis kombinaciojakénti elGallita-
sarol szo6l6 tétel. Bazis, koordindtizas.

Skalaris és vektorialis szorzat, vegyesszorzat definicidja, alaptulajdonsagai, kiszamitasuk koordi-
natas alakban, egységvektorral val6 skalaris szorzas.

Egyenesek és sikok egyenletei. Két pont, két stk tavolsaga. Pont és egyenes, pont és sik tavolsiga.

. Komplex szamok algebrai alakja, mtiveletek, ezek alaptulajdonsagai. Trigonometrikus alak, szorzas,

hatvanyozas es gyokvonas trigonometrikus alakban.

Sorozatok: részsorozat, korlatossag, monotonitas, torlodasi pont, konvergencia. Kérnyezetek. Kon-
vergens sorozat korlatos.

Osszeg, szorzat, hanyados hatéarértéke, a limesz monotonitasa, rendér-elv (szendvics-elv).
Korlétos halmazok, szuprémum és infimum. Monoton, korlatos sorozatok konvergenciaja.

Bolzano—Weierstrass - tétel: Minden sorozatnak van monoton részsorozata, minden
korlatos sorozatnak van konvergens részsorozata.

Szamtani és mértani kozepek kozti egyenlGtlenség, az a,, = (1 + 1/n)" sorozat monoton
novs és korlatos, tehat konvergens.

Fiiggvények: értelmezési tartomany, értékkészlet, korlatossdg, monotonités. Fiiggvények hatarérté-
ke, az atviteli elv (bizonyitas csak a véges hatarérték esetére).

limz—osin(x)/x = 1 bizonyitésa, egyoldali hatarérték. Fiiggvények folytonossaganak definicioja, a
hatéarérték és a folytonossag kapcsolata.

Fiiggvények folytonossaganak definiciéja. Osszeg, szorzat, hanyados, kompozicié folytonossaga.
Bolzano tétele.

Weierstrass tétele: Egy korlatos, zart intervallumban folytonos fiiggvénynek mindig van
abszoltt maximum-és abszoliit minimumbhelye.

Derivalhatosig definicioja. Néhany egyszertibb fliggvény derivaltfiiggvénye, hiperbolikus fliggvények
és tulajdonsigaik. Osszeg, szorzat, hanyados, Osszetett fiiggvény derivaltja. Derivalhato filigg-
vény folytonos.

Rolle tétele, Lagrange tétele, Cauchy kozépértéktétele, Az integralszamitas alaptétele.

Lokalis novés, csokkenés. Monotonitas jellemzése a derivalt elGjele alapjan. Magasabbrendd derival-
tak. Lokalis szélsGérték létezésének sziikséges és elégséges feltételei. Konvexitas, konkavitas,
inflexiés pont fogalma, jellemzésiik a méasodik derivalt elGjelével.

Invertalhatosag fogalma és elégséges feltétele, inverzfiiggvény derivaltja, arkusz és area fliggvények
és tulajdonsagaik.

A L’Hospital - szabaly, A Taylor - polinom fogalma. Taylor - formula.



19. A primitiv fiiggvény fogalma. Adott fliggvény primitiv fiiggvényei csak konstans Gssze-
adanddéban térnek el. Hatarozatlan integral fogalma. A Darboux - tétel. A hatarozatlan integral
alaptulajdonsagai. f®- f’ alaku fiiggvény integralja, parcialis és helyettesitéses integralas.

20. Racionalis tortek elemi tortekre bontasa, racionalis tortek integralasa, linearizalé formulak.



