Halmazelmélet vizsgakérdések

1. A ~ relacid. A kivalasztasi axioma ¢€s egyszerli kovetkezményei: megszamlalhatdé sok
megszamlalhaté halmaz unidja is megszamlalhatd.

2. A < B definicioja és alaptulajdonsagai (kompatibilitas, reflexivités, tranzitivitas).
3. A Bernstein-féle antiszimmetria tétel.

4. TetszOleges halmaz ¢és hatvanyhalmaza nem ekvivalensek. A szamossagok naiv
definicidjanak ellentmondésossaga.

5. A ZFC axiomarendszer. Uj operéciok és relaciok bevezetése.

6. Ha A, py,....p, halmaz, és ¢ formula, akkor 7xeA: @(X,py....pn)/ is halmaz. Rendezett
par, relacio, fuggvény, direkt szorzat fogalma.

7. Rendezett halmaz, jolrendezés. Rendszamok és alaptulajdonsagaik (a—f pontok).

8. A rendszamok valodi osztalyt alkotnak. Ha ¢ egy formula, és van ¢ tulajdonsagu
rendszam, akkor van legkisebb, ¢ tulajdonsagu rendszam is.

9. Rendszamok rakovetkezdi, rendszamokbol all6 halmazok szuprémumai, és az ezekre
vonatkozo tételek.

10. Limesz rendszamok létezése, w definicidja. Transzfinit indukcio.
11. Transzfinit rekurzio.

12. A kivélasztasi axioma két ekvivalense (Zorn—Ilemma, és minden halmazhoz van vele
ekvivalens rendszam).

13. A szamossagoperacié €és néhany alaptulajdonsaga: minden végtelen szamossag
limeszrendszam, és a szamossagok rendezése a rendszamok rendezésének lesziikitése.

14. Miiveletek szamossagokon, és ezek néhany tulajdonsaga: (&) = &7, & =[1d"”,
([er)' = [ ).

15. Altalanos disztributivitasi szabaly.

16. Kofinalitas operacio, ha k végtelen szimossag, akkor k" regularis rendszam.
17. Ha « végtelen szamossag, akkor k < k™ és « <cf(2").

18. A szamossagaritmetika alaptétele. Néhany nevezetes, ZFC-tél fiiggetlen allitas.
19. Rang, kumulativ hierarchia és alaptulajdonsagai.

20. A regularitasi axiéma ekvivalens azzal, hogy minden halmaznak van rangja.
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