Kombinatorika és grafelmélet 2.
6. gyakorlat, 2017. oktober 13.

Listaszinezés

1. Hatarozzuk meg ch(Ks 4) értékét. (Ko 4 a két szinosztdlydban 2 és 4 pontot tartalmazo teljes paros
grafot jeloli.)

2. Igaz-e, hogy ha x(G) = ch(G), akkor x(G) = ch(G)?

3. Igaz-e, hogy ha a G graf minden cstucsdhoz adott egy legaldbb ch(G) méretii szinlista, akkor G
alkalmas cstcssorrend esetén mohon kiszinezhet gy, hogy minden csicsnak a listdjan szerepl6
legkisebb olyan szint vélasztjuk, ami nem azonos az eddig megszinezett, az adott csiccesal szomszédos
csucsok valamelyikének szinével?

4. Legyen Ky o o az a graf, aminek komplementere n diszjunkt él. Hatdrozzuk meg a ch (Ka2 . 2)
listaszinezési szamot.

5. Mutassunk olyan grafot, ami egyetlen grafnak sem élgréfja.
6. Mutassuk meg, hogy ha G élgraf, akkor ch(G) < 2x(G) — 1.

7. Igazoljuk, hogy ha a véges, egyszeri G graf minden v csicsdra |L(v)| > d(v) teljesil, akkor G
L-listaszinezhetd. (d(v) jeloli a v csics fokszamat.)

8. Mutassuk meg, hogy tetszileges T legalabb két pontu fira ch(T) = 2.

9. Tetszbleges G grafra legyen 3G a kovetkezd graf. Vesszilk G hdrom diszjunkt példanyat, és az
egymasnak megfelel csicsokat a kiillonbozé példanyokban 6sszekotjiik.
Bizonyitsuk be, hogy ha G sikgraf, akkor a 3G gréf listaszinezési szdma legfeljebb 7. (Vagyis
ch(3G) <17.)

10. Egy G grafot sikeriilt lerajzolni tigy, hogy Gsszesen egy él-metszés van. Bizonyitsuk be, hogy
a. ch(G) < 6,
b. ch(G) < 5.

Hazi feladat

1. Bizonyitsuk be, hogy ch(K, nn») = n + 1 minden pozitiv egész n-re. (K, ,» a két szinosztalyaban
n és n™ pontot tartalmazé teljes paros gréafot jeldli.)

2. Jelolje x"(G) a G graf teljes kromatikus szdmdt, azaz a minimdlis szinszdmot, ami sziikséges
érvényes teljes szinezéshez gy, hogy a csticsokat és az éleket is szinezziik, azzal a feltétellel, hogy érintkez6
elemek (6sszekotott csucsok, kozos csticesal rendelkezd élek, egy él és annak egy végpontja) nem lehetnek
azonos szintiek. Igazoljuk, hogy a listaszinezési sejtésbil kovetkezne, hogy x”(G) < A(G) + 3 minden G
grafra.



