Kombinatorika és grafelmélet 2.

3. gyakorlat, 2017. szeptember 22.

Osszehasonlitds grdfok, Dilworth tétel

1. Van egy csomdé kartondobozunk, melyek a G graf csucsainak felelnek meg. Két cstics akkor van
Osszekotve, ha a megfelel6 dobozok koziil egyik sem rakhaté a masikba. Igazoljuk, hogy G perfekt.

2. Adott a stkon néhdny korvonal, ezekhez rendeljiik a kovetkezé G gréfot. G csucsai feleljenek meg
egy-egy megadott korvonalnak, és kett6 akkor legyen 6sszekotve, ha a két megfeleld korvonal egyike
teljesen a masik belsejében halad. Bizonyitsuk be, hogy az igy megadott G graf perfekt.

3. Adott egy ABC hiromszog, és benne n pont. Bizonyitsuk be, hogy kivélaszthaté /n pont ugy,
hogy barmely ketté altal meghatarozott egyenes a haromszognek ugyanazt a két oldalat metszi.

4. Adott n pont a sfkon. Bizonyitsuk be, hogy kivdlaszthaté koziilik /n pont gy, hogy barmely
kett6 altal meghatdrozott egyenes az x-tengellyel legaldbb 30 fokos szoget zdr be, vagy +/n pont
ugy, hogy barmely ketto altal meghatarozott egyenes az x-tengellyel legfeljebb 30 fokos szbget zar
be.

5. Legyen (H, <) egy részbenrendezett halmaz. Egy x elem mazimdlis (minimdlis), ha nem létezik
olyan y € H, amelyre z < y (y < x).
a. Bizonyitsuk be, hogy H-ban a maximélis (illetve a minimadlis) elemek halmaza egy antildnc.
b. Tegyiik fel, hogy a maxima&lis és minimadlis elemek egyitt egy antilancot alkotnak. Bizonyitsuk
be, hogy H 0Osszes eleme is egy antilancot alkot.
6. Legyen (H, <) egy részbenrendezett halmaz, L egy maximadlis ldnc, amelynek maximadlis eleme x,
minimalis eleme y. Legyen A = {z1,..., z,} egy maximdlis antildnc H-ban.
Végiil legyen
H"={heH|3zcA:z=h},
és
H ={heH |3z A:h <z}
a. Bizonyitsuk be, hogy HT N H~ = A.
b. Bizonyitsuk be, hogy H* UH™ = H.
c. Bizonyitsuk be, hogy x € H*, y € H™.
Hazi feladat.

1. Igaz, hogy egy részbenrendezett halmazban minden maximalis ldnc és maximélis antildnc metszi
egymast?



