10.

Kombinatorika és grafelmélet 2.
3. gyakorlat, 2012. februéar 22.

Kuratowski tétel, Fary-Wagner tétel, dualitds

. Sikbarajzolhaték-e a K¢, K49, K43, K5 —e, K33 — e, C7 grafok? Hat az aldbbiak?

A e e

Bizonyitsuk be, hogy minden egyszerii sikbarajzolhaté grafban
a) a minimélis fokszdm legfeljebb 5;
b) ha a minim4lis fokszdm 5, akkor legaldbb 12 6t6dfokd pont van.

Egy grafban minden pont foka legfeljebb 3, és minden kore legfeljebb 5 hosszi. Mutassuk meg,
hogy a graf sikgraf!

Mutassuk meg, hogy nem létezik olyan konvex poliéder, aminek minden oldala hatszog.

Jelolje er(G) a G graf sikra valé lerajzoldsakor 1étrejove élkeresztezések lehetséges minimélis szamat.
Mennyi cr(Ky,4) értéke?

Mutassuk meg, hogy a Kg, és a K44 grafok mindegyike téruszra rajzolhatd. Bizonyitsuk be, hogy
ha G sikbarajzolt graf, akkor G-be tetszoleges élt behuzva téruszra rajzolhato grafot kapunk.

Van-e olyan egyszeri sikbarajzolhaté graf, melynek feleannyi csticsa van, mint a dualisanak?
Bizonyitsuk be, hogy egy 4-reguldris egyszerii paros graf nem lehet sikbarajzolhatd!
Mutassunk olyan sikbarajzolt grafot, ami nem feltétleniil dualisa a dudlisanak.

Mutassunk példat olyan n csicsu grafra, aminek exponencidlisan sok kiilénboz6 dudlisa van. Més
szoval, 1étezik olyan N pozitiv egész és ¢ > 1 konstans, hogy tetszoleges n > N esetén megadhato
olyan n csicsu graf, aminek legaldbb ¢™ paronként nem izomorf duélisa van.

Hazi feladat.

1. Mennyi cr(Ks) értéke?

2. Bizonyitsuk be hogy cr(Ks55) > 11.



