Kombinatorika és grafelmélet 11
PotZH, 2025. december 11. 8.15-9.45, E 305c.

A rendelkezésre all6 munkaidé 90 perc. Minden résztvevé a nevét, és a NEPTUN kdédjat a dolgozat minden
lapjanak jobb fels¢ sarkdban olvashatdan és helyesen tiintesse fel. Minden egyes feladat helyes megolddsa 10 pontot ér.
A dolgozatok értékelése (tajékoztatd jelleggel): 0-23 pont: 1, 24-32 pont: 2, 33-41 pont: 3, 42-50 pont: 4, 51-60 pont:
5. A puszta (indoklds nélkiili) eredménykozlést nem értékeljik. A megindokolt részeredményért ardnyos pontszam jar.
Irészeren és papirokon kiviil semmilyen segédeszkoz hasznalata sem megengedett, igy tilos az frott vagy nyomtatott jegyzet,
szamolé- és szamitégép, mobiltelefon, okos- és gondosdra, tévé, radid, flinyird, hajszaritd, drén, porszivd, mikrohulldmu

slito, stb haszndlata és a dolgozatirds kozben torténé egytittmiikodés.

1. G és H gyengén izomorf grafok. Bizonyitsuk be, hogy x(G) = x(H).

2. G csucsai, {v;; | 1 <14,5 < 8 }, megfelelnek a szokdsos 8 x 8-as sakktdbla mezdinek. Két
kiilonbozd cstcs, vy és vy Ossze van kotve akkor és csak akkor, ha a megfelel6 mezdk 16lépésre
vannak egymadstdl, vagyis ha |t — k| =1és [j — | =2, illetve ha |i — k| =2 és |j — | = 1.

Dontstik el, hogy G 6sszehasonlitas graf, vagy nem.

3. G cstcsai v;, 1 <7 < 100. Minden 1 < ¢ < 99 szamra v; és v;11 Ossze van kotve éllel.
Vagyis G egy 100 hosszu at. Most legyen 1 < 7,7+ 2 < 7 < 100. A G, ; grafot ugy kapjuk,
hogy a G grathoz hozzavessziik a v;v; élt. Hatarozzuk meg minden ilyen i, j szdmparra ch(G; ;)
értékét.

4. Bizonyitsuk be, hogy R(3,3,3,3) < R(6,6).

5. Legyenek H cstcsai a, b, ¢, d, élei ab, ac, bc, ad. Hatdrozzuk meg ex (6, H) értékét.

6. Legyen n > 0, F C 2[ egy halmazrendszer azzal a tulajdonsdggal, hogy nincsenek
kilonbozo A, B, C € F halmazok, amelyekre A C B és A C C. Bizonyitsuk be, hogy
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J6 munkat!



