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Homogén linedris rekurziok

Fibonacci szamok: Fy = 0, F; = 1 és minden n > 1-re F, 41 = F}, + F,,—1. Ekkor
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Oldjuk meg az a9 = 1,a; =0 a, = 5a,_1 — 6a,_o rekurziét.

Oldjuk meg az ag = 3,a1 = —3 a, = —6a,_1 — 9a,_o rekurzidt.
Oldjuk meg az ap = 3,a1 = 6,a2 =0 a, = 2a,—1 + @n—2 — 2a,,—3 rekurziét.
Hényféleképpen mehetiink fel egy n fokbdl all6 1épcson egyes és kettes 1épésekkel?

Hényféleképp lehet lefedni egy 2 x n-es tablat 1 x 2-es és 2 X 2-es dominodk felhasznalasaval?
Oldjuk meg az ap =0, a1 =0, a, = ap—1 + an—2 + 1 nem homogén lineéris rekurzidt.

Tegyiik fel, hogy valamilyen K szdmra a,, = 2Ka,_1 — K?a,_a.
a. ag = 1, a1 = K. Bizonyitsuk be, hogy a,, = K™.
b. ag =0, a; = K. Bizonyitsuk be, hogy a, = nK".

Adjuk meg allandé egytitthatés linearis rekurzidval c,-t, ha ¢, = % (@) + % (@) .

Legyen ay = 0ésn > 1esetén a,+1 = "T*'lan +n?—1. Adjuk meg a,, értékét zart alakban. Ugyanez
a feladat a; = —1 és a,41 = 2a, +n + 1 esetén.

Oldjuk meg az ap = 1, a, = 8an_1 + 10"~ ! rekurziét.
Legyen go =1 6s gn = gn—1+2gn—2 + ...+ (n — 1)g1 + ngo. Adjuk meg g,-t zdrt alakban.

Mi a generatorfiggvénye az 1,1,1,..., az 1,2,4,8,..., az 1,2,3,4,... és az 1,0,1,0,1, ... soroza-
toknak?

Hogyan irhatok fel a ¢, sorozat elemei az a,, és b, sorozat elemeivel, ha generatorfliggvényeikre
teljesiil, hogy C(z) = A(x)B(x).

Jelentse g(n) az orig6bdl indulé olyan 6nmagat nem metsz8 n hosszd sétdk szdmat, melyekben
minden 1épés egy egységnyi északi, keleti vagy nyugati irdnyban. Fejezziik ki g(n) értékét!

Legyen az ag, aq, ... sorozatra a,, = 4a,_1 — 4an,_2, ag = 1, a1 = x. Hatdrozzuk meg, hogy milyen
z-re lesz lim,,—yo0 Gy, = —00.

Hazi feladat

1. Bizonyitsuk be, hogy F,, 1F,_1 — F? = (=1)"ill., hogy Fy +...+ F,, = F,, 1o — 1. (F}, a Fibonacci
sorozat n-dik elemét jeldli.)

2. Mutassuk meg, hogy FZ2 + F§ + -+ F2 = F,F,11,.



