Kombinatorika és grafelmélet I
Nyilthelyi, 2021. majus 7, 10.00-12.30

A megoldasokat kiildjék el 12.30 el6tt a geza@renyi.hu cimre! Kérem, olvashatéan irjanak,
aki kézzel, az viszonylag nagy betilikkel és mindenki minden oldalra irja ra a nevét!

Minden irott anyag hasznalhaté.

Az aldirdshoz 40%-ot kell elérni. J6 munkat!

Segitség: 7(G): lefogd pontok minimélis szdma, v(G): fliggetlen élek maximalis szdma, p(G): lefogd élek minimélis

szdma, a(G): figgetlen pontok maximalis szdma, w(G): klikkszdm, x(G): kromatikus szdm, A(G): maximélis fokszam.

1. Az F' 39 csicsu faban a cstcsok fokszamai csak két kiilonbozé értéket vesznek fel, minden
fokszam vagy d; vagy dy. Mik a lehetséges (di,ds) szdmpéarok? Minden lehetséges szdmparhoz
adjunk is egy megfeleld fat.

2. A G graf cstcsai vy, ..., v100 és u. Az u csics minden v;-vel 6ssze vannak kotve, a v; és v;
csucsok pedig akkor és csak akkor vannak Osszekotve, ha |i — j| = 1 vagy 99. (Vagyis G egy 100
cstcsu kor és egy pont ami a kor minden pontjdval dssze van kotve.) Legkevesebb hany élt kell
elvenni GG-b6l, hogy ne legyen Hamilton kore?

3. Egy G(s,t,c) halézatban minden él kapacitdsa z, kivéve az uv élt, amelynek 1 a ka-

pacitdsa. Minden x > O-ra (x nem feltétleniil egész) legyen M (z) a maximalis folyam nagysaga
G(s,t,c)-ben. Tudjuk, hogy M(1) =2, M(2) = 3, hatarozzuk meg M (100)-at.

4. G csucsal vy, ..., v14, v; és v; Ossze van kotve akkor és csak akkor, ha vagy (a) i — j
paratlan, vagy (b) [i — j| = 2, vagy (c) |i — j| = 12.
Bizonyitsuk be, hogy G pontdsszefiiggdségi szdma, x(G) = 9.

5. A G grafnak 2021 cstcsa van, A(G) = 100. Bizonyitsuk be, hogy 7(G) < 2000.

6. A G 100 cstcsu grafbdl akarhogy elhagyunk 2 cstcsot, a maradék graf sikgraf. Bizonyitsuk
be, hogy x(G) < 5.



