Kombinatorika és grafelmélet 1.
10. gyakorlat, 2021. aprilis 19-20.

Elszinezés

Tudnivalok

L(G): G élgréfja, csicsai G éleinek felelnek meg, két cstics Gssze van kotve akkor és csak akkor, ha a megfelel
éleknek G-ben van kozos végpontja.

X' (G) = xe(G): G élkromatikus szdma, G éleinek a kiszinezéséhez sziikséges szinek minimdlis szdma. (Ugy,
hogy barmely két kozos végponti él kiilonbozé szintd.) Nyilvan x'(G) = x.(G) = x(L(G)).

Minden G grifra A(G) < x/(G).

Vizing tétel: Minden G egyszerii grifra A(G) < x'(G) < A(G) + 1.

Kénig tétel: Ha G péros graf, akkor A(G) = x/'(G).

1. Legyen G olyan 3-reguldris egyszerii osszefiiggd graf, melyben van elvdgé él (azaz olyan él, melyet elhagyva
a graf tobb komponensre esik). Mutassuk meg, hogy ekkor x'(G) = 4.

2. Tegyiik fel, hogy G egyszerti, 8-reguldris, 2009 ponti graf. Hatdrozzuk meg a x'(G) élkromatikus szémot.

3. Hatdrozzuk meg a K, teljes graf x'(K,,) élkromatikus szdmaét.

4. Hatarozzuk meg annak a grafnak a kromatikus és élkromatikus szamat, amit egy 2n ponti korbdl dgy
kapunk, hogy behtzzuk az n atmérot.

5. Legyen n > 2. Mennyi az n cstcsu teljes gréaf élgrafjanak a komplementerének x(L(K,,)) kromatikus szdma?

6. Mennyi az dbran lathaté grafok élkromatikus szama?

N

Hazi feladatok

1. Tegyiik fel, hogy az egyszeri G graf r-reguldris, Osszefliged, de van olyan pontja (elvdgd pont), melyet
elhagyva a graf szétesik. Igazoljuk, hogy x'(G) = r + 1.

2. Mutassunk minden D > 1 szdmhoz olyan G grafot, amelyre A(G) = D és x'(G) = D.
3. Mutassunk minden D > 2 szdmhoz olyan G grafot, amelyre A(G) = D és x'(G) = D + 1.



