Kombinatorika és grafelmélet I
Poétnyilthelyi, 2020. majus 22, 9.00-12.00

A megoldasokat kiildjék el 12.00 el6tt a geza@renyi.hu cimre! Kérem, olvashatéan irjanak,
aki kézzel, az viszonylag nagy betiikkel és mindenki minden oldalra irja ra a nevét!

Minden irott anyag hasznalhaté.

Az aldirdshoz 40%-ot kell elérni. J6 munkat!

1. A G teljes graf csicsai vy, va, ..., vy, n > 2. Minden i, j-re (1 <i < j <n) a vv; él silya
1/(i +j)-

a. Hatarozzuk meg a minimalis 0sszsulyu feszitofa Gsszsilyat.

b. Hatdrozzuk meg a minimélis 6sszsulyt feszitofak szamat.

2. A K500 teljes paros grafhoz minimalisan hany élt kell hozzavenni, hogy a kapott grafnak
legyen Hamilton kore?

3. A G, s,t,chalézatban 100 él van és minden €l ¢(e) kapacitasara 1 < c(e) < 2. A maximaélis
folyam nagysdga m. Ha minden él kapacitasat megnoveljiik 2-vel, akkor a maximalis folyam
nagysaga 60. Bizonyitsuk be, hogy 20 < m < 30.

4. A G gréaf csicsai vy, va,...,0100, Vi és v;, 1 < 7 < j < 100, akkor és csak akkor van
osszekotve, ha ¢ - j oszthat6 10-zel. Hatarozzuk meg \(G)-t, G élosszefiiggdségi szamat.

5. G-nek 100 csicsa van. Tudjuk, hogy 7(G) = 4. Bizonyitsuk be, hogy x(G) > 96.

X(G) G kromatikus szdma, G G komplementere, 7(G) a lefogd pontok miniméalis szdma
G-ben.

6. A G 12 csicsu graf cstcsai v;;, 1 <7 <2,1<j<6. Awv,; és vy, csicsok akkor és csak
akkor vannak Osszekotve, ha i # k és j # .
Bizonyitsuk be, hogy G nem sikgraf.



