Kombinatorika és grafelmélet I
2. Alairaspotlé ZH., 2017. majus 16, 8.15-9.45, T 601/2

A rendelkezésre 4116 munkaid 90 perc. Minden résztvevé a nevét, NEPTUN kédjat és gyakorlatvezet8je nevét a
dolgozat minden lapjanak jobb felsé sarkdban olvashatdan és helyesen tiintesse fel. Minden egyes feladat helyes megoldasa
10 pontot ér. A dolgozatok értékelése (tdjékoztatd jelleggel): 0-23 pont: 1, 24-32 pont: 2, 33-41 pont: 3, 42-50 pont:
4, 51-60 pont: 5. A puszta (indoklds nélkiili) eredménykozlést nem értékeljiik. A megindokolt részeredményért ardnyos
pontszdm jar. Az évvégi jegy kiszdmitdsakor a két (legaldbb elégséges) zh Osszesitett pontszamét vesszik figyelembe.
Irészeren és papirokon kiviil semmilyen segédeszkoz haszndlata sem megengedett, igy tilos az irott vagy nyomtatott

jegyzet, a szamold- és szamitégép ill. mobiltelefon haszndlata, tovdbba a dolgozatirds kdzben térténd egyiittmiikbdés.

Segitség: 7(G): lefogd pontok minimélis szdma, v(G): fiiggetlen élek maximédlis szdma, p(G): lefogd élek minim4lis
szama, oG): fiiggetlen pontok maximdlis szdma, w(G): klikkszdm, x(G): kromatikus szém x'(G): élkromatikus szdm

k(Q): pontosszefiiggdségi szdm A(G): élosszefiiggdségl szdm.)
1. G egy egyszerli sikgraf. Bizonyitsuk be, hogy A\(G) < 6.

2. A (36 cstcsi) G graf cstcsai v; 5, 1 < 4,5 < 6. A v;; és vy, cstcsok akkor és csak akkor
vannak Osszekotve, ha |i — k| = 1 vagy 5. Hatdrozzuk meg a G élkromatikus szdamat, x'(G)-t.

3. G egy 100 cstcsu graf amelynek nincs izolalt pontja, v(G) = x(G) = 2. Hatdrozzuk meg
a(G)-t.

4. G egy egyszerii paros graf A és B osztalyokkal, |A| = |B| = n, n > 2 paros. Tudjuk, hogy
akdrhogyan vesziink el n/2 cstcsot A-bdl és n/2 csicsot B-bol, a megmaradt grafban van teljes
parositas. Bizonyitsuk be, hogy G-ben is van teljes parositas.

5. A G graf csdcsai vy, va,...,U5 €S U, Ug,...,us. A v; és v; cstucs pontosan akkor van
Osszekotve éllel, ha i — j| = 1 vagy 4, az u; és u; is pontosan akkor van Osszekétve éllel, ha
li — j| = 1 vagy 4, a v; és u; cstcsok pedig minden (7, j) parra Ossze vannak kétve, kivéve, ha
i =j =1. (Tehat G két 5 hosszi korbdl all, amelyek kozott egy kivételével az Osszes él be van
hizva.) Hatdrozzuk meg 7(G)-t.

6. G egy egyszeri, Osszefliggd 20 csucsu sikbarajzolt graf, amelynek minden tartomanya
haromszog, kivéve egyet, amelyik hatszog.

(Pontosabban: egy T tartoméanyra legyen |T'| a hatdran levé élek szama. Ha egy él mindkét
oldalardl T-t hatérolja, akkor kétszer szamoljuk.)

Hény éle és hany tartomanya van G-nek?



