Kombinatorika és grafelmélet I
2. Alairaspo6tlé ZH, 2016. majus 25, 8.15-9.45, QBF 10

A rendelkezésre 4116 munkaidé 90 perc. Minden résztvevé a nevét, NEPTUN kdédjat és gyakorlatvezetdje nevét a
dolgozat minden lapjanak jobb felsé sarkdban olvashatdan és helyesen tiintesse fel. Minden egyes feladat helyes megoldasa
10 pontot ér. A dolgozatok értékelése (tdjékoztatéd jelleggel): 0-23 pont: 1, 24-32 pont: 2, 33-41 pont: 3, 42-50 pont:
4, 51-60 pont: 5. A puszta (indoklds nélkiili) eredménykozlést nem értékeljitk. A megindokolt részeredményért ardnyos
pontszdm jir. Az évvégi jegy kiszdmitdsakor a két (legaldbb elégséges) zh oOsszesitett pontszdmét vesszik figyelembe.
Irészeren és papirokon kiviil semmilyen segédeszkoz hasznalata sem megengedett, igy tilos az ifrott vagy nyomtatott

jegyzet, a szdmold- és szamitégép ill. mobiltelefon haszndlata, tovabba a dolgozatirds kdzben térténd egytittmiikodés.

Segitség: 7(G): lefogd pontok minimélis szdma, v(G): fiiggetlen élek maximédlis szdma, p(G): lefogd élek minimélis

szdma, a(Q@): fiiggetlen pontok maximalis szdma, w(G): klikkszadm, x(G): kromatikus szdm, A(G): maximalis fokszdm.
1. Az 1000 csicsu G grafra a(G) < 100. Bizonyitsuk be, hogy A(G) > 9.

2. A G graf csicsal vy, v, ..., V100, V; és v; pontosan akkor van sszekotve éllel, ha |i — j| =
1,4,5. Hatdrozzuk meg x(G)-t.

3. Hatarozzuk meg az olyan 100 csucsi G paros grafok maximalis élszamat, amelyeknek
mindkét osztalyaban 50 csics van, és v(G) = 4.

4. G egy egyszeri paros graf A és B osztalyokkal. A csucsai vy, ...,v,, v; fokszama d;. B
csticsal Uy, . . ., Um, u; fokszdma di. Tudjuk, hogy minden 4, j-re d; + d; > i+ j. Bizonyitsuk be,
hogy G tartalmaz vagy A-t vagy B-t lefed6 parositast.

5. Legyen G egy e éli sikgraf. Bizonyitsuk be, hogy G tartalmaz egy legaldbb e/6 élii paros
grafot!
(Igazébdl e/2-vel is igaz, rdaddsul minden grafra, nem csak sikgréfra!)

6. Hatdrozzuk meg a 6 élt, nem feltétlenil dsszefiiggd, (akdrhany csicsi), egyszert sikbarajzolt
G grafok tartoményainak, t(G)-nek a lehetséges legkisebb és legnagyobb értékét.



