Kombinatorika és grafelmélet 1.

9. gyakorlat, 2010. november 5.
Hall-tétel, Konig tétel

1. Hatédrozzuk meg a maximédlis parositds méretét az alabbi grafokban

AR XN 3N

2. Adott n fiu és n lany ugy, hogy minden fiunak legfeljebb 1 rokona van a lanyok kozott, és barmely
ldnyhoz van olyan fi, aki nem rokona. Bizonyitsuk be, hogy a fitik és a lanyok parokba rendezhetok
agy, hogy rokonok nem alkotnak part.

3. Bizonyitsuk be, hogy ha a G paros graf 6sszefliggd és az A osztdlyaban a fokszdmok kiillénbozok,
akkor G-nek van A-t fed6 parositésa.

4. A G irdnyitott graf minden csticsabdl k él indul és k él érkezik. Igaz-e, hogy G-nek kivalaszthatdk
pontdiszjunkt irdnyitott korei, melyek G minden cstcséan athaladnak?

5. Igazoljuk, hogy minden reguldris paros grafnak van teljes parositasa.

6. Legyen G egy olyan egyszerl graf, amelynek 1000 csticsa van és minden cstcs fokszama legalabb 6.
Igazoljuk, hogy v(G) > 6. (v(G) a fiiggetlen élek maximadlis szdmat jeldli.)

Hazi feladat

1. Egy kirdnduldson n héazaspar vesz részt, és kozottiikk kellene elosztani 2n kiilénb6z6 csokolddét
gy, hogy mindenki egyet kapjon. Tudjuk, hogy minden részvevé legalabb n fajtat szeret a 2n-féle
csokoladé koziil, és az is teljestil, hogy minden csokolddét szereti minden hézasparnak legalabb az
egyik tagja. Bizonyitsuk be, hogy ekkor kioszthatok tigy a csokoladék, hogy mindenki olyat kapjon,
amit szeret.



