VIZSGATEMATIKA (Geometria 3., tanarszak)
A vizsgan SEMMILYEN SEGEDEZKOZT sem szabad hasznalni.

ELSO RESZ: 40 perc (Feleletvalasztas)

e 20 kérdés az interneten 1év6 jegyzetem alapjan, csak az allitdsok kel-
lenek, a bizonyitasok nem. Minden kérdésre négy valaszlehet&ség, nem
szabad javitani.

e LEGALABB 10 VALASZNAK jénak kell lennie ahhoz, hogy a vizsga-
jegy legalabb KETTES legyen.

o Masrészt, ha legalabb 10 valasz jo, akkor a jegy legalabb kettes, fiiggetleniil
a vizsga masodik részétol.

MASODIK RESZ: 45 perc

2 feladat (hasonld, mint a ZH-k “nehezebb” feladatai), és egy darab drai
allitas bizonyitdsa az aldbbi aldbbi hatos listdrdl. Az els6 Papposz tétel
bizonyitasa a Hajés konyvben talalhaté, 44.8, 451. oldal, a tobbi allitas
bizonyitasai megtaldlhatéak az interneten 1évé jegyzetemben).

1) (Papposz tétel) Ha A, As, Az egy egyenesen, és Bi, Ba, Bs egy mésik
egyenesen fekvé kiilonb6z6 pontok a valés projektiv sikon, és Pj; jeloli az
A;Bj és A;B; egyenesek metszéspontjat i # j-re, akkor Pia, Pa3 és P31 egy
egyenesen vannak (bizonyitds a Hajés konyvben, 44.8, 451. oldal).

2) Kg lerajzolhaté a val6s projektiv sikon (valamelyik bizonyités a jegyzetbol).

3) A valés projektiv sikon, ha sem az Aq, Aa, A3, A4 pontok, sem a By, B, B, By
koziil nincs harom egy egyenesen, akkor 1étezik egy projektiv transzformécio,
mely A;-t Bj-be viszi, 1 = 1,2, 3,4 (egyértelmiiség nem kell).

4) (Papposz-Steiner tétel) Ha a valds projektiv sikon az aj,as,as, as
egyenesek egy P ponton mennek at, és a P-t nem tartalmazo e egyenes a;-t
Aj-ban metszi, i = 1,2, 3,4, akkor (ajazazay) = (A1 A2A3Ay).

5) (Teljes négyoldal tétele) Tekintsiink a valds projektiv sikon A, B, C, D
pontokat, melyek kozil semmelyik harom nem esik egy egyenesre. Jelolje
E az AB és C'D egyenesek metszéspontjat, és F' az AD és BC' egyenesek
metszéspontjat, tovabba P és @ az E'F egyenes metszéspontjat az AC és
BD egyenesekkel. Ekkor (EFPQ) = —1.

6) Egy egykopenyti hiperboloid vagy egy nyeregfeliilet barmely pontjén &t
hizhaté a feliileten fekvo egyenes.



