Modellelmélet Feladatok, 3.

1. Szinezziik a Rado-graf csucsait pirossal és kékkel tetszoleges médon. Igazoljuk,
hogy ekkor vagy az Osszes piros cstcs altal feszitett részgraf, vagy az osszes kék csics
altal feszitett részgraf (vagy mindkettd) izomorf lesz a Rado-graffal.

2. Legyen T egy Ng-kategorikus elmélet egy olyan nyelven, melyben csak relacidoszim-
bélumok vannak, és legyen A (az izomorfizmus erejéig egyértelmii) megszdmlalhatéan
végtelen modellje T-nek. Igazoljuk, hogy ha B olyan megszamlalhaté struktira,
melynek minden véges része bedgyazhaté A-ba, akkor B is bedgyazhat6 A-ba (azt
nem tettiik fel, hogy B = T).

3. Legyen T teljes elmélet, és legyen A = T megszamlalhatéan végtelen struktira.
Igazoljuk, hogy az alabbi allitasok ekvivalensek.

(1) A atomos;
(2) A elemien bedgyazhaté T" minden megszdmlalhatéan végtelen modelljébe.

4. Legyen A megszamlalhatoan végtelen halmaz. Adjunk meg végtelen sok oligo-
morf permutéaciécsoportot A-n, melyek, mint csoportok, paronként nem izomorfak.

5. Legyen A megszamlalhat6an végtelen struktira. Igazoljuk, hogy Aut(A) (a pon-
tonkénti konvergencia szerint) zart részcsoportja Sym(A)-nak (ahol A az A alaphal-
maza és Sym(A) az A Osszes permutaciéinak csoportja).

6. Legyen A = (A, E,)nco olyan struktira, hogy |A| = Ny, minden n € w-ra
E,, olyan ekvivalencia-relacié, melynek végtelen sok ekvivalencia-osztalya van, és
mindegyik ekvivalencia-osztalya végtelen, tovabba FE,.; C FE, és E, mindegyik
ekvivalencia-osztalya E, . végtelen sok ekvivalencia-osztdlyanak uniéja. Igazoljuk,
hogy Th(A) stabil.
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