Bevezetés az Algebraba 2 6. feladatsor 2026. 3.23. - 3.30.

1. (Matrixegyiitthatos polinomok esetében a behelyettesités altalaban nem szorzattarto.)

Legyenek A = (8 é) ., B= ((1) 8) . UM =1-)\ V(\) =B (itt tehat U\),V(\) €
(R2*2)[z] matrixegyiitthatés polinomok). Igazoljuk, hogy

NV M)h=a # (U hr=a) - (V(X)[r=a)-

2. Legyen K test, U(x),V(z) € (K[z])"*™ polinom-elemt matrixok. Igazoljuk, hogy ha végtelen sok
a € K-ra U(a) =V (a), akkor U(z) = V(z).

3. Legyen A € R™" tetszbleges matrix. Tegyiik fel, hogy AT = A. Igazoljuk, hogy A spektruma
(sajatértékei halmaza) részhalmaza {—1,0,1}-nak, és A miniméalpolinomja legfeljebb harmadfoku.

4. Tegyiik fel, hogy A € K™*" diagonalizdlhaté métrix. Hany darab olyan diagonélis matrix van,
amihez A hasonl6?

5. Jellemezziik azokat a matrixokat, melyek minimalpolinomja elséfoka.

6. Legyen V a legfeljebb 2026-edfoka valds egyiitthatos polinomok vektortere, és legyen ¢ : V. — V|
o(p) =z -p' (itt p’ a p derivaltja). Hatarozzuk meg ¢ minimalpolinomjéat.



