Bevezetés az Algebraba 2 12. feladatsor 2026. 5.11 - 5.18.

Ezen a feladatlapon n pozitiv egész szamot jelol.
1

1. Adjuk meg kévetkez$ matrix szingularis értkek szernti (SVD) felebontasat: |1 1
0

2. Tegyiik fel, hogy hogy az A métrix szingularis értéke a o

(a) Igazoljuk, hogy vannak olyan z és y vektorok, melyekre Az = oy ATy = ox.

(b) Mit ad ez abban specxidlis esetben, ha A (négyzetes) és szimmetrikus?

3. Igazoljuk, hogy A négyzetes métrix, akkor determinésa abszolutértéke egyenls szingularis értekeinek
szorzatéval.

4. legyen ¢ : R? — R3 az y-tengely koriili pozitiv irdnyt 45°-o0s forgatas.

(a) Adjuk meg ¢ matrixat sztenderd bazisban.
(b) Igaz-e, hogy ¢ matrixa a sztenderd bézisban elgall Givens-fogratasok szorzataként?
(c) Igaz-e, hogy ¢ métrixa sztenderd bazisban el6all Givens-fogratasok szorzataként?

5. Emlékeztets az n normalvektortd Housholder-tiikrézés matrixa a sztenderd bézisban i — %MT.

(a) Igazoljuk, hogy minden Housholder-tiikt6zés matrixa (a sztenderd bazisban) mindig szimmet-
rikusak.

(b) Igazoljuk, hogy sikon minden Givens-forgastas el6all legfeljebb 2 darab Householder-tiikrozés
szorzataként.

6. Adjunk meg egy A € R**3, Amely 2 darab Givens-forgatés szorzataval diagonalizalahato.

7. Adjuk meg annak a Housholder-tiikrozésnek a matrixat, amely a v = (1,—1,1,—1) olyan vektorba
viszi, melynek az els6 koordinataja negtiv, a tobb koordinataja 0.



