Bevezetés az Algebraba 1 8. feladatsor 2025.10.27-11.3.

1. Adjuk meg Z, felett az 6sszes masodfoku irreducibilis polinomot.
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2. Hatarozzuk meg az a egyiitthatét Ggy, hogy —1 legalabb kétszeres gytke legyen az z° — ax? —ax + 1

polinomnak (Q-ban).
3. Van-e tobbszords gydke Zs-ban az 3 4 1 polinomnak?
4. Adjuk meg az alabbi polinomok komplex gyoktényezds alakjat:
(@ -1,
(b) 2™ + 1 (ezt oldjuk meg két modon is).

5. Bontsuk fel az 22% — 2® — 92 + 423 — 622 + 5z + 5 polinomot irreducibilis polinomok szorzatara
Q[z]-ben, R[z]-ben, C[z]-ben és Zs[z]-ben.
w(n)
Definicié. Az n. kérosztési polinom &,,(z) = H (x —¢j), ahol €1,...,64(,) a primitiv n. egy-

j=1
séggyokok.

6. Igazoljuk, hogy
(a) "' = [ ®a(@),
d|

(b) @, (x) € Z[x] (azaz P, (z) egyiitthatdi egész szamok).

7. Bontsuk fel a @15 korosztasi polinomot irreducibilis tényezdk szorzatara R felett.

8. Hatarozzuk meg az aldbbi polinomok gyokeit és bontsuk fel a polinomokat irreducibilis tényez&k
szorzatara C[z]-ben, R[z]-ben és Zs[x]-ben:
(a) 223 — T2 + 2,
(b) 2% —22° — 2* + 42% — 522 + 62 — 3,
(c) x5+ 1.



