Bevezetés az Algebraba 2 Hazi feladatok, 6. adag 2026. marc. 23 - marc. 30.

Minden valaszt indokolj, és - ahol ez sz6bajon - add meg az Osszes mellékszamitast is.

. Legyen K test, A € K™*™. Igazold, hogy minden (akdrmilyen nagy) m € N-re van olyan legfeljebb

n — l-edfokia p € K[z], hogy A™ = p(A).

. Igazold, hogy az elézé feladat allitdsa nagyon nem marad érvényben polinom-elemid métrixokra:

azaz igazold, hogy ha n > 1 tetszéleges, és A € (R[z])™*" olyan polinom-elemd métrix, melynek
minden eleme csupa pozitiv egyiitthatds polinom, és A elemei kézott van legalabb 1 darab legalabb
els6foku, akkor van olyan m € N, hogy semmilyen legfeljebb n — 1-edfoki p polinomra nem teljesiil
az A™ = p(A) egyenlGség.

. Legyen V a legfeljebb 2026-edfoku valos egyiitthatés polinomok vektortere, és legyen ¢ : V — V|

©(p) = p osztasi maradéka (22 + 3z — 4)-el.
Hatarozd meg ¢ minimalpolinomjat.
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. Legyen A= [0 1 1|. Hatérozd meg az A3 — 3A2 + 3A — I matrixot.
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Aprilis 1.-1 jaték

Aprilis 1 koriil forditott napot tartunk: Te adhatsz fel nekem hazi feladatot - ez természetesen nem
kotelezs, de ha van kedved, oriilnék, ha részt vennél ebben a jatékben. A jatékszabélyok a kovetkezok.

1.

Hallgatonkent 1 feladatot vallalok (Gsszesen legfeljebb 37-et). Ha szeretnél adni hazi feladatot nekem,
akkor 2026 marcius 30.-an, az el6adas el6tt, a 6. adag hézi feladataiddal egyiitt irasban (de kiilén
lapon, a hézi feladataidtol elvalasztva) add be a feladatot. Lesz egy kiilon dosszié, amiben ezeket
gyldjtom.

. Olyan feladatot adj be, amelynek ismered egy maximum 2 (kézzel irt) oldal terjedelmt megoldasat,

mely legfeljebb a matematikus alapképzésben (vagy ennél is korabban) tanitott tételekre hivatkozik,
a tovabbi gondolatok pedig elférnek 2 oldalon.

. A kérdésed johet a matematika barmilyen teriiletérsl. Lehet nehéz, lehet érdekes, amilyet csak

szeretnél.

. A kérdésed lehetoleg legyen rovid, vilagos (de ha a lényeghez tartozik, lehet kerettorténete, “meséje",

ekkor nem baj, ha hosszabb). Ha szokatlan definicidkra épit a kérdés, réviden add meg a definiciokat
is.

. A megoldasokat irdsban készitem el a tavaszi sziinet utani elsg elGadasig (2026 aprilis 13-ig).

. Nem adok részletes megoldésokat. A valaszaimat addig dolgozom ki, ahonnan mar kénnytd befejezni,

vagy egyszer( szamolassal befejezhetd a megoldas (pl. hossza szamolasokat igényls, de koordinata-
geometriai eszkozokkel megoldhaté feladatokra lakonikusan minddssze annyit fogok vélaszolni, hogy
"Koordinatageometria."). Minden méas szempontbol a lehets legjobban szeretném teljesiteni a sajat
szokéasos elvarasaimat.

. Fenntartom magamnak a jogot, hogy beismerjem: egyes feladatokat nem tudtam megoldani. Ilyenkor

meg fogom kérdezni a megoldast, mert szeretnék tanulni.

. Harészt veszel a jatékban, képzetes hazifeladat-pontokat adok (1 feladat 2i pontot ér). Ha a feladatot

nem tudtam megoldani, akkor a Te helyes megolddsod megismerése utdn - amennyiben az nem
hosszabb 2 (kézzel irt) oldalnal -adom meg a képzetes pontokat.



