Bevezetés az Algebraba 1 Hazi feladatok, 9. adag 2025 nov. 3. - mnov. 10.

Minden valaszt indokolj, és - ahol ez sz6bajon - add meg az Osszes mellékszamitast is.

1. Irreducibilis-e az f(z) = z* — 623 + 922 + 3 polinom
(a) R felett? (0,2 pont)
(b) Q felett? (0,3 pont)
(c) Zy felett? (0,6 pont)
(d) Van-e racionalis gyoke f-nek? (0,2 pont)
2. Irreducibilis-e Z[x]-ben illetve Q[z]-ben az f(x) = 202 + 3023 — 102 + 6 polinom?
3. Igazold, hogy Z[z]-ben minden irreducibilis polinom prim is.

4. A kapitany és a hajoja életkordnak Gsszege 84 év. A kapitdny most kétszer olyan id&s, mint amennyi
a hajoja volt akkor, amikor a kaptdny annyi idGs volt, mint a hajéja most. Hany éves a kapitany?

(Utmutatés: irj fel egy linearis egyenletrendszert a feladat szévege alapjan, majd oldd meg. Segithet,
ha 3, vagy akar 4 ismeretlent hasznélsz.)

5. Az alabbi linearis egyenletrendszerben u és v valés paraméterek.

(a) Add meg az egyenletrendszer Osszes valos megoldéaséat az v = 1,v = 0 paraméter-értékek mellett.

(b) Hatarozd meg, hogy az u és v értékeitdl fliggden hany megoldas van R-ben (véilaszod fedje le
az u és v valos szamok Gsszes lehetséges értékeit).

1 A+ xe +4rs= 3

T2 —x3 +3x4= 1

r1 — 2y +3xr3 —drs= W
3x1 —xo +4x3 +ury= v

6. Add meg paraméteresen és vektoridlisan is az x+y— 2z = 0 és 4z + 5y + 62 = 3 sikok metszésvonalat.

7. Add meg az Gsszes valos megoldast:

T1+r2=1, wo+ax3=1, x3+T4=1, .., To024 + T2o025 =1, T2025 +1 = 1.



