Bevezetés az Algebraba 1 Hazi feladatok, 8. adag 2025 okt. 27. - nov. 3.

Minden valaszt indokolj, és - ahol ez sz6bajon - add meg az Osszes mellékszamitast is.

1. Add meg a legkisebb foku f € R[x]-et, melynek {Gegyiitthatoja 1, tovabba ¢ haromszoros és 1 pedig
kétszeres gyoke.

2. Legyenek f = 2° 4+ 423 + 3z és 2° + 623 — 622 + 92 — 9 7Z feletti polinomok.
(a) Van-e kozos gyoke f-nek és g-nek C-ben?
(b) Van-e tobbszoros gyoke f-nek Zz-ban?

3. Mutasd meg, hogy ha K egy test és f € K|[z] irreducibilis K[z]-ben, akkor f-nek nem lehet t&bb-
szoros gyoke semmilyen K-nal bévebb testben.

4. Bontsd irreducibilis tényezdék szorzatéra C felett: z® + 25 4+ 2* + 22 + 1 (a felbontasban megjelend
komplex szamokat nem muszéj algebrai alakban megadni, elég jelolést hasznalni rajuk).

5. A racionélis gyokok megkeresésével bontsd Z felett irreducibilis tényezsk szorzatéra:
x° — 4a% — 827 + 32.

6. Z-beli egyiitthatoikat meghatarozva add meg a ®5 és Pg korosztasi polinomokat.

7. Legyen p paratlan prim. Mutasd meg, hogy a ®,, és ®, korosztasi polinomokra teljestil a
Pop(z) = Pp(—2)

Osszefiiggés.



