Bevezetés az Algebraba 1 Hazi feladatok, 7. adag 2025 okt. 20. - okt. 27.

Minden valaszt indokolj, és - ahol ez sz6bajon - add meg az Osszes mellékszamitast is.

1. Igazold, hogy ha az f € R[x1, ..., z,] szimmetrikus polinom f6tagja x’fl ...xFn akkor f-nek legfeljebb
(k1 4+ 1)™ darab tagja van.

2. Legyen f(r,y) = y* + 22y® + 22 + 1. Igazold, hogy nincs olyan a,b € R valés szampar, melyre

f(a,b) = 0. (Utmutatas: tekintsiik f-et R[y][x] elemének.)
3. Mennyi az 7 + z + 1 polinom 6sszes (komplex) gydkei négyzeteinek dsszege?

4. Legyenek az f(z) = 3+ 3z +1 polinom (komplex) gydkei a,b, c. Az a,b, c értékeinek meghatarozésa
nélkiil adj meg egy olyan Z feletti g polinomot, melynek gyokei a + b, a + ¢, b+ ¢ (konkrétan add
meg g egylitthatoit).

5. Hatarozd meg az f(z) = 2+ 222+ +2 és g(x) = 2% +4x +4 polinomok legnagyobb kizds osztojat,
és alkalmas h, k polinomokkal &llitsd el6 a legnagyobb kézds osztét hf + kg alakban.

6. Legyenek f(z) = 2%(x + 1)3(x + 4) és g(z) = 23(x — 3)%(x + 4)¢ Q feletti polinomok. Mik f és g
irreducibilis tényezsi Q[z]-ben? Ezek alapjan add meg f és g legnagyobb kozos osztojat és legkisebb
kiz0s t6bbszorosét Q[x]-ben.

7. Igazold, hogy 2® + 222 + 1 € Z3[x] irreducibilis.



