Bevezetés az Algebraba 1 Hazi feladatok, 6. adag 2025 okt. 13. - okt. 20.

Minden valaszt indokolj, és - ahol ez sz6bajon - add meg az Osszes mellékszamitast is.

k
1. Igazold, hogy tetszGleges k,n,m € N, k < n + m-re <n 4}; m) = ZZ; (7) . (km l>'

(Utmutatés: ird fel két modon is =% egyiitthatojat (z + 1) egy alkalmasan valasztott hatvanyaban.)

2. Legyen {ey,...,e6} a 7. egységgyokok halmaza. Igazold, hogy

Z (EiE]’) = 0.

i<j<T

3. Add meg az f(x) = 2" — 3z + 1 polinom (&sszes komplex) gydkei reciprokainak osszegét (azaz, ha a
7 gyok z1, 2, ..., 27, akkor 711 + é +..+ i értekét add meg).

4. A Cardano-képletek segitségével add meg a kovetkezs egyenlet Gsszes komplex megoldésat:

z® — 122 416 = 0.
5. Horner-modszer segitségével rendezd at a kdvetkezd polinomot (z — 2) hatvanyai szerint:
2% — 62% + 152 — 13.

6. Oszd el maradékosan az z° — 42® + 72% + 14z polinomot (2% — 222 + 7)-el.

7. Legyen n pozitiv egész és legyenek f(x1,,,x,),9(x1,...,x,) € Rz, ..., ;] szimmetrikus polinomok.
Igazold, hogy

(a) f+ g is szimmetrikus polinom;

(b) f- g is szimmetrikus polinom;



