Bevezetés az Algebraba 1 Hazi feladatok, 5. adag 2025 okt. 6. - okt. 13.

Minden valaszt indokolj, és - ahol ez sz6bajon - add meg az Osszes mellékszamitast is.

—

. Legyen w =

. Add meg az 6sszes komplex megoldast algebrai alakban: z?(1 — i

(2 +2V/30)1°

G- Add meg algebrai alakban a kiovetkezd mennyiségeket: w, w, Jw.
i

e —128 + 64i

(14262
(a szamolas egyes lépései el6tt célszerd atgondolni, hogy az adott lépést algebrai, vagy trigonomet-
rikus alakban érdemesebb-e elvégezni).

. Legyen z = V3 +i. Add meg algebrai alakban: 1+ z + 22 + 23 + 2% 4 25 + 26,

. Igazold, hogy tetszéleges a € R-re

sin(ba) = bsin(a)cos(a) — 10sin®(a)cos?(a ) + sin®(a) és
cos(5a) = cos®(a) — 10sin?(a)cos®(a) + bsint(a)cos(a).

o

. Igazold, hogy ha z = cos(a) +i - sin(a) € C-re az 5~ mennyiség irracionélis, akkor az egységkor

2
minden P pontjahoz és minden pozitiv d € R-hez van olyan n € N, hogy |2 — P| < d (azaz

{#™ : n € N} siirii részhalmaza az egységkornek).

. Igazold, hogy ha H;, Hs olyan hasonlé haromszogek a komplex szamsikon, melyek eltolasok, forga-

tasok, kozéppontos nagyitasok/zsugoritasok véges sorozataival egymasra képezhetdk, akkor vannak
olyan a, b € C komplex szamok, hogy az f : C — C, f(z) = az+b linearis fiiggvény a H; haromszoget
Hs-re képezi.

Legyen az egységkorbe irt szabélyos hétszog oldalanak hossza e, révidebb atloja hossza f és hosszabb
atloja hossza g. Mutasd meg, hogy 1/e =1/f +1/g.



