Absztrakt: Az 1970-es évektdl kezdve napvilagra keriilt egzaktul megoldhato sokrészecske rendszerek
kozil talan a legfontosabbak a Calogero-Moser-Sutherland rendszerek, valamint ezek Ruijsenaars és
Schneider altal 1986-ban felfedezett relativisztikus deformacidi. Az emlitett rendszerek egyenesen vagy
koéréon mozgd pontrészecskék olyan kdlcsdnhatasait irjak le, amelyek tetszéleges részecskeszam esetén
teljesen integralhatd hamiltoni rendszert definidlnak. Ezen rendszerek kérében S. Ruijsenaars 1988-ban
felfedezett egy un. dualitasi reldcidt. A dualitas fogalma felhasznalja azt a tényt, hogy minden
integralhatd sokrészecske rendszer fazistere hordozza kitiintetett fizikai mennyiségek két kommutativ
Poisson algebrajat: az egyik algebrat a részecske koordinatdk, a masikat a teljes integralhatdsaghoz
(Liouville integralhatésaghoz) tartozd hatdsvaltozok generdljk. Két integralhatd sokrészecske rendszert
egymas dudlisanak neveziink, ha fazistereik kozott [étezik egy szimplektomorfizmus, amely az egyik
rendszer részecske koordinatdit a mdsik rendszer hatdsvaltozdiba alakitja, és ez forditva is igaz. A
dualitds specidlis esete az 6ndualitds. Ez a rendszer olyan szimplektomorfizmusdnak létezését koveteli
meg, ami felcseréli a részecske koordinatakat és a hatasvaltozékat. Ondudlis rendszerek harom tipusa
ismert. Az el6adasban ezek koziil a Fubini-Study szimplektikus formaval ellatott 2n-dimenziés komplex
projektiv téren kompaktifikdlt trigonometrikus Ruijsenaars-Schneider (RS) rendszerrel foglalkozunk.

Bemutatjuk, hogy hogyan vezethet6 le a kompaktifikalt RS rendszer a szimplektikus geometriai
Marsden-Weinstein redukcid ugynevezett kvazihamiltoni altaldnositasat hasznalva. Ebben a képben
természetes magyarazatot nyer a rendszer 6ndualitdsa. A lyukas térusz SL(2,Z) leképezésosztaly
csoportja természetes modon hat a redukalt fazistéren, és ez a hatds meg6rzi a szimplektikus format.
Kideril, hogy az SL(2,Z) standard negyedrend(i S-generatora adja az 6ndualitasi szimplektomorfizmust,
amelyet 1995-ben Ruijsenaars teljesen mas mddszerrel vezetett be. Vazlatosan ismertetjik azt is, hogy
a kvazihamiltoni redukcio révén bizonyithatd a kompaktifikalt RS rendszer egy régdta sejtett, a lyukas
téruszon definidlt lapos SU(n) konnexidk modulus terével kapcsolatos interpretdcidja.

Integralhato sokrészecske rendszerek kdzérthetd attekintését tartalmazza Ruijsenaars irasa:
http://www.scholarpedia.org/article/Ruijsenaars-Schneider model. Az el6adas egy C. Klimcikkel (Institut

de mathematiques de Luminy) koz6s cikken alapszik, és koveti annak kdvetkez6 révid 6sszefoglaldsat:
http://arxiv.org/abs/1203.3300.
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