
Többváltozós integrálható függvények összege tagonként integrálható

Álĺıtás. Legyen I ⊆ Rn n-dimenziós intervallum, és legyen f, g : I → R két
integrálható függvény. Ekkor∫

I
f + g =

∫
I
f +

∫
I
g.

Bizonýıtás. Legyen 〈τ (n), n ∈ N〉 az I intervallum egy tetszőleges, finomodó
felosztás-sorozata, és minden n ∈ N-re legyen %(n) a τ (n) egy reprezentáns-rendszere.
Egy n-dimenzios J intervallum mértékét µ(J)-vel jelölve:∫

I
f + g = lim

n→∞

∑
J∈τ (n)

(f + g)(%J) · µ(J) =

lim
n→∞

∑
J∈τ (n)

(f(%J) + g(%J)) · µ(J) =

lim
n→∞

∑
J∈τ (n)

f(%J) · µ(J) + g(%J) · µ(J) =

lim
n→∞

∑
J∈τ (n)

f(%J) · µ(J) +
∑

J∈τ (n)

g(%J) · µ(J) =

lim
n→∞

∑
J∈τ (n)

f(%J) · µ(J) + lim
n→∞

∑
J∈τ (n)

g(%J) · µ(J) =
∫

I
f +

∫
I
g.
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