2. feladatsor megoldasi javaslatok

Csak az utolsé feladatot nem beszéltiik meg:

Legyen X1, Xo,..., X, exponencidlis eloszlasbdl vett minta, és Y7 = nX}, Y2 = (n — 1)(X5 — X7),...,
Y1 =2(X; 1 — X5 ), Yo =X5 - X5 4.

(a) Mutassuk meg, hogy Y1,Ys,...,Y,, eloszldsa megegyezik X1, Xo,..., X, eloszlasdval.

(b) Hatarozzuk meg az X7, X5, ..., X rendezett minta varhaté értékét és kovarianciamatrixat.

Megoldasi javaslat: Csak 1 paraméterii exponenciélis eloszldsra nézziikk meg. A H = {(z1,...,2,) :

x1 < ...< mp} halmazt bevezetve tudjuk, hogy az (X7,..., X)) egyiittes sfgvénye

nle ™™ .. .e 1.
Viszont a (Y7,...,Y,)-re valé dttérés derivaltmatrixa alsé haromszogmatrix, melyen a f64tl6 elemeinek
szorzata n!, tehét ez a determindns, amivel osztani kell amikor az (Y7, ...,Y,) egyiittes sfgvényét felirjuk.

A H halmaz képe (0,00)", ezért tehdt a keresett egytittes sfgvény y; € (0,00), ¢ =1,...,n-re:
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hiszen z1 + ...+ x, = y1 + ... + yn az Uj koordinatakra vald attérésnél.

Ezek utan tudjuk, hogy EY; = 1 minden i-re, valamint az Y;-k fiiggetlenek. Innen EX{ = 1/n, EX5 =
1/n+ 1/(n — 1), stb. Megkaptuk a védrhat6 értékeket. A kovariancidkkal most nem veszédiink, de
megnézziik a szérdsnégyzeteket. EY? = 2, ennek fényében E(X7)? = 2/n?, tehdt D*(X{) = 1/n.
Fliggetlenségbol

D(X3) = D*(Yi /n+ Ya/(n — 1)) = D*(Yi/n) + D*(Ya/(n — 1)) = 1/n® + 1/(n — 1)2.

Etc.



