Statisztika gyakorlat, 4. feladatsor

Teljes statisztika: A T(X) statisztika teljes, ha tetsz8leges (T fiiggvényére Ey(¢(T)) =0, Vi € O, pontosan
akkor, ha ¢(7T) =0 P-m.m.

Blackwellizalds: Legyen S elégséges statisztika. A o} paraméter g(i}) fiiggvényére adott T' torzitatlan becslés
blackwellizdltja a T' = Ey(T|S) becslés. Ez is torzitatlan és D3(T") < D3(T), V9 € ©. Ha S teljes is, akkor 1"
hatdsos, azaz D3(T') < D3(Z) minden 6-ra és minden torzitatlan Z-re.

1. Legyen X1, Xa,..., X, a (0,1) intervallumon egyenletes eloszldsbdl vett minta.
Legyen
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Mutassuk meg, hogy Y7, Ys,...,Y,, eloszldsa megegyezik X1, Xo,..., X, eloszldsival.

2. p paraméterii geometriai eloszldsi mintédndl adjunk egyszerii torzitatlan becslést p(1 — p)-re, majd blackwel-
lizaljuk!

3. n elemfi Poisson mintanal adjunk egyszerti becslést e~ *-ra, majd blackwellizaljuk.

4. Vegyiink egy n elemil mintat a 0 < p < 1 paramétert indikatoreloszlasbdl.
(a) Adjunk g(p) = p*-ra egyszerti torzitatlan becslést (k < n).
(b) Blackwellizdlassal adjunk hatésos becslést g(p)-re!

5. A (0,9) intervallumon egyenletes eloszlasbdl vett n elemii minta esetén blackwellizéljuk a ¢ > 0 paraméter
T(X) = (n+ 1) X5 becslését. Hatdsos-e?

6. Szamitsuk ki a Fisher-informaéciot a kovetkezd eloszlascsaldadokbdl vett n elemii minta esetén:
) Poisson(\), A > 0 paraméter,
b) binomidlis(r, p), r ismert, 0 < p < 1 paraméter,

d) gamma(a, A), a > 0 ismert, A > 0 paraméter,

(a

(

(c) geomteriai p paraméterrel,

(

(e) N(9,9?%), (9 > 0) paraméter.



