8. feladatsor
1. Legyen ¢x keétszer folytonosan differencialhato és ¢x (0) = 0. Lassuk be, hogy ekkor

D2(Xy 4.+ X)) = & )

—5——du, n — 0.
2 ) . sin®(u/2)

(Eddig csak azt tudtuk, hogy korlatos a sorozat. Mi a helyzet u = 0 esetén?)
2. Mostegy eléggé altalanos tételt emlitiink meg, ami nem csak ARMA-ra alkalmazhato és lehetoséget ad a Wald-felbontés egyiitthatoinak
megtalalasara. (A &;-k is kiszamolhatbak lennének, de most ezzel nem fogalalkozunk.)

Dirichlet-Bernstein tétele. Legyen f Lipschitz-folytonos, 27 szerint periodikus fiiggvény. Akkora hj, j € ZFourier egyiitthatokra
igaz, hogy > 7 [h;| < ocoésa
D hye"
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Fourier-sor egyenletesen (abszolut) konvergens f-hez. (Pl ha f folytonosan differencialhato, akkor igaz a tétel.) a

Legyen X; nulla varhato értéku, teljesen regularis stacionarius folyamat. Ekkor (egyértelmuen) eldall a & innovaciokbol végtelen
kauzalis mozgé atlagként, azaz

Xi =Y aéj, (1)
3=0

ahol E¢Z = 1, &, € Hx (k) pedig merdleges a Hx (k — 1) altérre, ami (Xj_1, Xy_2, . ..) linearis burkanak lezarasa.
Célunk az a; egyiitthatok meghatarozasa, valamint a §;, reprezentacioja. Ezt csak specialis pluszfeltételek mellett tudjuk véghezvinni.

Tétel. Ha ¢ x szigoruian pozitiv és In ¢ x Lipschitz-folytonos, akkor tekintsiik In ¢ x Fourier-soranak ; egyiitthatoit. Legyen a; az

e~ egyiitthatoja az alabbi sorfejtésben:
k
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Akkor -
Xo=> a;&
3=0

a Wold-felbontasban szereplo sorfejtés.

Példaul k£ = 1 esetén a (2) képlet szerint
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az egy lépéses elorejelzés hibaja. Itt pedig

ﬁo i / 11’1 ¢X(U) du,

C2r )
ami szamolhat6. Hasonléan, a kétlépéses elorejelzés hibaja a3 + a?, s a tobbi.

3. Legyen ¢x (u) = '3 lletve ¢y (u) = e'~°5(2%) Szamoljuk ki az egy ill. kétlépéses elérejelzés hibajat, valamint az (1) sorfejtés
elsé 2 tagjat! Mi a helyzet e°°5(*) esetén?



