7. feladatsor (javitott valtozat)

1. Legyenek (X)), (Y,), n € Z iid sorozatok, melyek egymastol is figgetlenek, nulla varhato értékiek és egységnyi
szorasuak, tovabba

Un = Xn - Xn—l; Vn = }/n + Yn—la Zn = Un + Vn
Szamitsuk ki (Up,)nez, (Va)nez €s (Zn)nez Wold felbontasat.

2. Legyen (Xj)rez korrelalatlan, nulla varhato értékd, egységnyi szorasu sorozat és
Y, =3Y,1 — X,.
rekurzi6 stacionarius megoldasa.

« Szamitsuk ki az (Y},) sorozat innovaciojat.

« Szamitsuk ki X, vetiiletét a Hy (n) altérre.

. Igaz-e, hogy Hy (n) = Hx(n)?

« Milesz az (Y;,) sorozat soreldallitasa az innovaciobol?

3. Legyen (£x)kez fehér zaj,
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Xn = Z AkEn—k, N E Za
k=0

ahol a;, i € Z konstansok, Y, ., |ax| < o0o0. Gu(z) := >, arpz"” az ai sorozat altal adott lineris szird tran-
szferfiiggvénye. Szimbolikus irasmoddal: X,, = G, (2)ep,.

Mutassuk meg, hogy X spektralis surtsége

fx(A\) = |Ga(e™)?, A € [-m, 7).

4. Legyen (Z,, )nez korrelalatlan sorozat és tegyiik fel, hogy

2 7
X, =27, — 7. 4+ 7.
3 3 1+ 2
Szamitsuk ki X spektralis mértékét (spektralis siruségfiiggvényét). Szamitsuk ki X innovacidjat, azaz a X,, — X, -et.
Igaz-e, hogy Hx (n) = Hz(n)? Szamitsuk ki X Wold felbontasat.

5. Legyen (Z,,)nez iid N (0, 1) sorozat és tegyiik fel, hogy az Y,, stacionarius sorozat eleget tesz a kovetkezo rekurzidonak

7 3
Y, + =Y, _ =Y, 2= 2,.
+ 9 1+ 2 2

s er

Igaz-e, hogy Hy (n) = Hz(n)? Mi a Wold-felbontas?
6. Legyen w := m/3 rogzitett és
X = Acos(wt) + Bsin(wt) + Z; + 2.5Z;_1, t€Z,

ahol {A, B, Z;,t € Z} korrelalatlan valtozok nulla varhaté értékkel és DA = D?B = s?, D?*Z, = o?. Mutassuk
meg, hogy X regularis. Hatarozzuk meg X Wold felbontasat. X spektralis eloszlasanak mely rész felel meg, a teljesen
regularis, illetve a szingularis résznek?



