5. feladatsor

1. Legyen (X});ez stacionarius sorozat, R(k) = p+ (1 — p)1;,—o} autokovariancia sorozattal, ahol 0 < p < 1. Mekkora
az egy lépéses elorejelzés hibajanak szorasnégyzete?

2. Tekintsiik az A(2)X; = &, ARMA folyamatot, ahol A(z) = 1+ 12z + c22%-nek kettds gyoke van, az egységkoron
kivil. (Eppenséggel valosnak kell lennie.) Adjuk meg X, (kauzalis) végtelen mozgodatlag eloallitasat.
3. A szurési feladattal foglalkozunk: legyenek Sy, IV, figgetlen stac. folyamatok, £S, = EN; = 0.

St ajel, N; a zaj; célunk kiszurni linearis szurdvel az X; = Sy + N; zajos jelbol S;-t a legkisebb négyzetes értelemben
optimalis modon. Azt a ¢y, k € Z szirdt nevezzilk Wiener-szironek, melyre
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a lehet6 legkisebb (persze minden t-re ugyanaz a ¢; sorozat mikddik, mivel a folyamatok stacionariusak).

Legyen G(t) = > po e " a szlirdegyiitthatokkal képzett trigonometrikus sor dsszege. (Egyébként G(t) =
H(e %) ahol H(z) = > ez ;27 a szlird transzferfiiggvénye.)

Allitas. Ry (k) = Rs(k) + Rn(k), k € Z; ugyanigy ¢x (t) = ¢ds(t) + on(t).

Tétel. A Wiener-szurore igaz, hogy
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4. Legyen N; fehér zaj, Ry (0) = 1. Legyen S; spektralis stiriségfiiggvénye ¢g(u) = e/l — 1, u € [, 1] Szamitsuk ki
a Wiener-szur6 egyiitthatoit!

5. Tegyiik meg ezt akkor is ha S; = $5;_1 + &+ AR(1) folyamat, ahol 3 € (—1,1) és & fehér zaj.

6. Mia helyzet,ha S; = ¢; +&4-1?



