4. feladatsor

. Adjuk meg az alabbi ARMA folyamat kauzalis végtelen mozgé atlag eloallitasat.

3 1
X — —Xio1— —Xi_ 9 = ¢4.
t 10 t—1 10 t—2 = &t

. Egy ARMA folyamat invertalhato, ha a B(z) polinom minden gyoke a komplex egységkorlapon kiviil van. Ebben az
esetben gondoljuk végig, hogy a ; zajfolyamat el6all az X; folyamatbol kauzalis linearis sztrével!

. Legyen az X;, t € 7Z folyamat spektralis strtiségfiiggvénye ¢x (u) = el*l, u € [—m, 7). Szamitsuk ki az Rx (k)
kovarianciafiiggvényt! (Tanacs: az integralast komplex szamokkal célszert végezni, de utana “komplexteleniteni”
kell, hiszen valos szamot kell kapnunk. Ebben segit az, hogy minden z € C esetén z + Z valos.)

. Ugyanaz a feladat, de most ¢x (u) = |u|. (Parcialis integralas.) Nézziik meg a ¢x (u) = 1,¢[—, indikatorfiggvény
esetétis 0 < ¢ < w-re! (A ¢ = 7 eset a fehér zaj, ami nagyon egyszeru.)

. Feltessziik, hogy &; egy (p, ¢)-rendll invertalhato és stabil ARMA folyamat, A(z)& = B(z)e;.

&:+1 legjobb linearis becslése az €, €,_1, . . . multhol éppen
- B(z)
§t+1 = [A(z) - 50} €t+1-
Mivel &, invertalhato, ezért az €, ... multbdl vett linearis becslések ugyanazok, mint az &;,&;—1, ... multbol vett
linearis becslések.
Mi tobb,

. B(2) A(2)
for = [ ] Bageen

tehat «ft-re is rekurzio teljesiil, hiszen

B(2)é = (B(2) = foA(2)),

ezt kiirva olyan rekurziot kapunk a ét becslésre, amely ét értéket és , 8 < t-bol valamint &, s < t-bol szamolja (ennek
az az oka, hogy B(z) — BoA(z)-ban 0 a konstans egyitthatoja). A & sorel6allitasa & multjabol pedig

. Hatarozzuk meg X, 1-et a stabil AR(1) folyamat esetében, azaz akkor, ha
Xip1 = aXe + e
valamely « € (—1,1)-el és &, fehér zajjal!

. Tekintsiik a
Xt —(1/2) X1 =&t +(1/3)e4—1, t € Z.

ARMA(1,1) folyamatot! Hatarozzuk meg XtH-et az (X, X¢—1,...) generalta multbol! Adjunk rekurziot is Xtﬂ-re!

. Az alabbi folyamatnal irjuk fel XtH-et az (X, Xi—1,...) generalta maltbol. Adjunk rekurziot is Xtﬂ-re!
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