Valoészintiségszamitas gyakorlat

1. (1. hét) Kombinatorikus valészintiségi mezo

Elmélet

Definicié (Ismétlés nélkiili permutacid). n (kiilonb6z8) elem Osszes lehetséges sorrendje.
n!.

Definicié (Ismétléses permuticid). n elem Osszes lehetséges sorrendje, ha ezek koziil k1, . . . , k, darab megegyezik.
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Definicié (Ismétlés nélkiili kombindcid). n (kiilonb6zs) elembdl k darabot kivesziink, a kihiizds sorrendje nem szamit (nem
szamozottak, cimkézettek az elemek), nincs visszatevés.
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Definicié (Ismétléses kombinacid). n (kiilonboz8) elembdl &k darabot kivesziink, a kihtizas sorrendje nem szdmit (nem szdmo-
zottak, cimkézettek az elemek), van visszatevés.
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Definicié (Ismétlés nélkiili varidcid). n (kiilonb6z8) elembdl k darabot kivesziink, a kihizéds sorrendje szdmit (szdmozottak,

cimkézettek az elemek), nincs visszatevés.
n!
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Definicié (Ismétléses variacid). n (kiilonb6z8) elembdl k darabot kivesziink, a kihdzds sorrendje szdmit (szdmozottak, cimké-

zettek az elemek), van visszatevés.

n®.

Definicio. (€2, A, P): kombinatorikus valészintiségi mez8, ha:
e (): nemiires véges halmaz
» A az ) részhalmazainak halmaza. Elemei az események

e P: A — [0;1] val6sziniiség, melyre P(A) = %

Feladatok
65. Feladat. Hanyféleképpen lehet 8 bastydt letenni egy sakktdbldra, hogy ne iissék egymast?
66. Feladat. Mi a val6szintisége, hogy egy véletlenszertien kivalasztott 6 jegyl szam jegyei mind kiillonboz6ek?

67. Feladat. Ha egy magyarkartya-csomagbdl (32 lap: piros, z6ld, makk, tok) visszatevéssel hizunk hdrom lapot, akkor mi
annak a val6szintisége, hogy

a) pontosan egy piros szind lapot hiztunk?
b) legaldbb egy piros szini lapot hiztunk?
68. Feladat. Egy zsdkban 10 par cipd van. 4 db-ot kivalasztva, mi a valészintisége, hogy van kozottiik pér, ha
a) egyformdk a parok?
b) kiillonbozdek a parok?

69. Feladat. Egy boltban 10 latsz6lag egyforma szamitogép koziil 3 felyjitott, a tobbi 4j. Mi a valdszinlisége, hogy ha vesziink
5 gépet a laborba, akkor pontosan 2 feldjitott lesz kozottiik?

70. Feladat. Ha a 6 karakteres jelszavunkat véletlenszertien valasztjuk a 10 szdmjegy és a 26 karakter koziil, akkor mi a valészi-
niisége, hogy pontosan 3 szdm lesz benne?



71. Feladat. Az 6toslotténdl adjuk meg annak a valdszintiségét, hogy egy szelvénnyel jatszva oGttaldlatosunk lesz, illetve hogy
legaldbb négyesiink lesz. Mi a valdszinlisége, hogy minden kihizott szdm paros? (Hogy viszonylik ez utébbi a visszatevéses
esethez?) A lottéhizasnal 1 — 90-ig szdmozott golyok koziil hiznak 6tot visszatevés nélkiil.

72. Feladat. Egy db. lott6 szelvénnyel jatszva mennyi az esélye annak, hogy telitaldlatunk lesz, négy, harom ill. két talalatot
ériink el?

73. Feladat. Melyik mddszerrel nagyobb a telitaldlat esélye, ha egy héten jatszunk meg két kiillonb6z6 szamotost vagy ha kétszer
egymds utdn ugyanazt?

74. Feladat. X. ur szenvedélyes lott6zd, 50 éven at minden héten heti 10 lotté szelvénnyel jatszott, igy, hogy minden héten
csupa kiilonboz6 szamot jelolt meg (Osszesen tehdt 6tvenet a kilencvenbdl). Milyen esélye volt arra, hogy valaha is telitaldlatot
érjen el? Mekkora annak a valdszintisége, hogy legaldbb egy négyes taldlatot elér, ha minden héten egy szelvénnyel jatszik?

75. Feladat. Ha egy kockéval négyszer dobunk, akkor elényos arra fogadni, hogy a négy dobdsbdl lesz legalabb egy hatos. Ha
két kockéval huszonnégyszer dobunk akkor hétranyos arra fogadni, hogy lesz legaldbb egy dupla hatos, holott 4/6 = 24/36-
dal (vagyis a dobdsok szdmdnak és a kedvezd kimenetel esélyének szorzata megegyezik). Magyardzzuk meg a jelenséget! (A
fogadds kedvezd ill. hitranyos aszerint, hogy a nyerés esélye meghaladja-e 1/2-et.)

76. Feladat. A francia labdartigé-valogatott hiszf6s keretét edzésen taldlomra két tizf6s csoportba osztjdk. A keretben négy
csatdr van 0sszesen. Mennyi a valdszintsége, hogy mindkét csoportba két csatar keriil?

77. Feladat. Mennyi a valészintisége, hogy lottéhizasnél, amikor 1 és 90 k6zotti szamokbdl visszatevés nélkiil sorsolnak ki 6tot,

(a) tobb a pdros, mint a paratlan?

(b) a kihuizott szamok a hizas sorrendjében novekvek?




