1. feladatsor, matematikai statisztika, 2024. februar 15.

. Legyen X1, Xo,..., X, egy f sUruségfiuggvényu és F eloszlasfiggvényt abszolut folytonos el-
oszlasbol vett minta (fiiggetlen és azonos eloszlasu valdszintségi valtozok egy sorozata), és jeldlje
az eredeti mintabol képzett rendezett mintat: X{ < X35 < ... < X' Hatarozzuk meg a rendezett
minta (egyiittes) struségfiiggvényeét.

. Hatarozzuk meg az X; valtozd (perem) eloszlas- és sirtségfiggvényét. Nézzikk meg azt az esetet,
amikor X egyenletes a [0, 1]-en.

. Legyen X1, X5, ..., X,,+1 exponencialis eloszlasbol vett minta, S; = X; +--- + X, tovabba Y; =
Si/Sn, 1 <i < n.Hatarozzuk meg Y7,...,Y,, Sp41 egylittes suruségfiiggvényeét! Mutassuk meg,
hogy Y1, ...,Y,, eloszlasa olyan, mint a (0, 1) intervallumon egyenletes eloszlasbol vett n elemt
rendezett mintaé.

. Legyen X1, Xs, ..., X, a (0, 1) intervallumon egyenletes eloszlasbol vett minta, hatarozzuk meg a
rendezett minta varhato értéeket.

. Legyen X1, Xs, ..., X, a (0, 1) intervallumon egyenletes eloszlasbol vett minta, hatarozzuk meg a
rendezett minta kovarianciamatrixat is.

. Mutassuk meg, hogy az X = t feltetel mellett X7,..., X;_, és Xy ,,..., X fiiggetlen, az elobbi

eloszlasa olyan, mint egy k — 1 elemt rendezett mintaé az f1(z) = f:((Tt; I(z < t) suruségfiggvényl

eloszlasbol, mig az utobbi eloszlasa olyan, mint egy n — k elemu rendezett mintaé az fo(x) =

110(;()” I(t < x) siraségfiiggvény eloszlasbol.

. Legyen X1, X2,..., X, a (0, 1) intervallumon egyenletes eloszlasbol vett minta.
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Mutassuk meg, hogy Y7, Y, ..., Y, eloszlasa megegyezik X7, X5, ..., X,, eloszlasaval.

Y

. Legyen X1, X5, ..., X,, exponencialis eloszlasbol vett minta, és Y1 = nX{,Ys = (n — 1)(X3 —
X)svos Yoo = 20Xy — X3 _y), Yo = X — X;_,.

(a) Mutassuk meg, hogy Y1, Ys, ..., Y, eloszlasa megegyezik X1, Xo, ..., X,, eloszlasaval.
(b) Hatarozzuk meg az X7, X5, ..., X rendezett minta varhato értékét és kovarianciamatrixat.



