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Feladatok

Két személy a kovetkezo jatékot jatssza: Az elsé személy minden idopontban 100
1épést tehet a két-dimenzids racson az origobdl indulva, és csak folfelé vagy jobbra
léphet. Ezutian a masodik jatékos kijelol egy racspontot, melyre az elso jatékos nem
léphet. A két jatékos latja egymas lépéseit. Az els6 jatékos szeretne az origdtdl
tetszoleges messze eljutni, a masodik jatékos pedig ezt meg akarja akadalyozni. Ki
nyeri meg ezt a jatékot jo stratégia esetén?

Mi a helyzet, ha az els6 jatékos nemcsak felfelé, de lefelé is léphet? Ha az els6
jatékos a harom-dimenzids racson bolyonghat, de minden irdanyban csak elore
léphet? Ha magasabb dimenziés racson bolyonghat, minden iranyban csak el6re
lépve? Ha a két-dimenzids racson barmely irdnyban léphet? (Ugy tudjuk, hogy
az utolsé két kérdés megoldatlan. S6t, mi a hdromdimenziés feladatot sem tudjuk
megoldani. Ezt a feladatot P.R. Mauldin professzortél hallottuk.)

Legyenek adva a sikban korok, melyek koziil semmelyik ketté nem metszi egymaést,
és tekintiik az 0sszes olyan pontot, ahol e korok koziil legalabb ketto érinti egymast.
Bizonyitsuk be, hogy az e pontokbdl all6 halmaz szamossiaga nem lehet nagyobb
mint megszamlalhaté.

(Ezt a feladatot Keleti Tamaés javaslatara tiizték ki az idei nemzetkozi, egyetemis-
tak kozotti versenyen Bulgdridban.)

(Egyszeriibb, de hasonlé feladat.) Nevezziik Y-nak a sikon egy pontbdl mas-més
iranyba indulé harom szakasz uniéjat. Igazoljuk, hogy diszjunkt Y-ok tetszdleges
rendszere megszamlalhato.

Léssuk be, hogy egy végesen generalt idempotens félcsoport véges.
Definiciék: A félcsoport olyan halmaz, melyen van egy kétvaltozds, asszociativ

miivelet. A félcsoport idempotens, ha annak minden a elemére a? = a.

Héany eleme lehet maximum egy 6t elemmel generdlt idempotens félcsoportnak?
Hogy néz ki egy szabad idempotens félcsoport?

Adjunk meg olyan végtelen hosszi 0-1 sorozatot, amelyikben egyetlen (nem iires)
részsorozat sem ismétlédik haromszor kozvetleniil egyméds utan. (Igy példaul egy a
00101011 jelekkel kezd6d6 sorozat nem j6, mert ebben a 01 hdromszor ismétlédik.)

Van-e végtelen sorozat harom betiibél, amelyikben egyetlen (nem iires) részsorozat
sem ismétlodik kétszer egymas utan?



