RAMSEY-TETEL ES ALKALMAZASAI
Kezdjik magédval a Ramsey-tétellel, illetve annak legéltalénosabb (7) formdjaval.

1.) Jeldlje K] az n pont Osszes r elemi részhalmazabdl all6 hipergrafot, és p1,...,px
legyenek tetszoleges természetes szamok. Ekkor létezik egy olyan (legkisebb) n =
Ry(p1,...,pr) szdm, az igynevezett Ramsey-szam, melyre igaz az, hogy barhogy
szinezziik k szinnel K éleit, legalabb egy 7 szinre taldlhaté p; pont, melynek Osszes
r elemi részhalmaza ¢ szint.

2.) Szinezziik az 1,...,n természetes szamokat k szinnel, ahol n > kle. Bizonyitsuk be,
hogy léteznek olyan azonos szini x,y, z természetes szamok, melyekre = + y = z.

3.) Szinezziik az n elemi alaphalmaz részhalmazait k szinnel, ahol n elég nagy. Bi-
zonyitsuk be, hogy léteznek olyan azonos szinti X,Y,Z részhalmazok, melyekre
XUuY =27

4.) Bizonyitsuk be, hogy létezik tetsz6legesen magas dimenzidjui intervallumrendezés.
(Egy részbenrendezett halmaz intervallumrendezés, ha megkaphatd, mint a szdm-
egyenes bizonyos intervallumainak részbenrendezése, ahol [a, b] > [c, d] akkor és csak
akkor, ha a > d. Egy (S, >) részbenrendezett halmaz dimenzidja az a legkisebb k,
amelyre (5,>) megkaphat6, mint az S halmaz k kiillonb6z6 teljes rendezésének
metszete.)

5.) Bizonyitsuk be, hogy a valés szdmok minden k2 + 1 tagi sorozata tartalmaz egy
k + 1 tagi monoton részsorozatot.

6.) Bizonyitsuk be, hogy minden az {1,...,2"} halmazon értelmezett egész értékii f
fiiggvényhez, melyre 1 < f(i) <i,i=1,...,2", létezik olyan k + 1 tagi 1 = a1 <
oo < pyp < 27 sorozat, melyre f(ar) < -0 < fapt1).



