MATROIDELMELETI FELADATOK

. Keressiink olyan matroidot, amelyik semmilyen vektortér felett sem reprezental-
hato.

. Legyenek By és By egy M matroid bazisai.

(a) Bizonyitsuk be, hogy létezik egy olysn f bijekcié B; és By kozott, amelyikre
Bi — 2+ f(z) minden z € B esetén bazis M-ben.

(b) Bizonyitsuk be az erés bézisaxiomat:

Legyen x € B; — Bs. Ekkor létezik olyan y € By — By, hogy By — z + y és
By — y + x is bazisok M-ben.

. Legyenek C1,...,C,, egy M matroid korei, melyekre
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és D C S, |D| < m. Bizonyitsuk be, hogy létezik olyan C' kér M-ben, melyre

CQOQ—D
i=1

. Legyen M egy matroid S-n az r rangfliggvénnyel és f egy sziirjekcié S-r6l T-
re. Bizonyitsuk be, hogy a T-n kapott matroid (az S-beli fiiggetlenbe parosithatd
halmazok fiiggetlenek) rangfiiggvénye teljesiti az

rp(A) = min(r(f V) +A-Y]) (ACT)

azonossagot.

. Legyenek M; és M, matroidok S-n az ry ill. 7y rangfliggvénnyel. Ekkor az
uniématroid rangfiiggvénye teljesiti az

r(X) = max(n(Y) +r(X -Y)) (XSS5

azonossagot.

. Egy G graf kérmatroidja akkor és csak akkor irreducibilis (nem all el6 nem triviélis
moédon két matroid unidjaként), ha minden e élre G — e 2-Osszefiiggo.



