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Ismétlés

A 2F — 1 elemii A tomb elemei mind kiilénboz8ek és novekvé sorrendben vannak. Minden elemet
egy k hosszt bitsorozat ir le, tehét tekinthetjiik gy, hogy a 0, 1,2, ...,2* — 1 szamokat taroljuk egy
kivételével. A feladat ennek a hidnyzé szamnak a megkeresése. Ehhez egy 1épésben valamelyik elem
egy bitjére kérdezhetiink ra: a BIT (i, 7) eljards az A[i] elem j-edik bitjét mondja meg. Adjon olyan
algoritmust, amely a BIT eljards c - k-szori hivasdval megtaldlja a hidnyz6 szdmot (bitsorozatot).
(Vizsga: 2004. junius 3.)

A valés szamokbél 4116 ay, . . . , a,, sorozat olyan, hogy az a?, a3, ..., a2 sorozat egy darabig né, utdna

csokken. Adjon c-n sszehasonlitdst haszndl6 algoritmust, ami rendezi az aq, . . . , a,, sorozatot. (ZH
2007. dpr. 27.)

Adott a szdmegyenesen n intervallum, [aq,b1],...,[an, by]. Azt akarjuk tudni, hogy egyiitt milyen
hosszi részt fednek le a szdmegyenesbdl (azaz, hogy mennyi az U ,[a;,b;] 6sszhossza). Adjon
¢+ (nlogn) lépéses algoritmust ennek a hossznak a meghatarozasara! (Vizsga: 2009. junius 11. )

. Legyen adott egy egészekbdl all6 A[l : n] témb valamint egy b egész szadm. Szeretnénk hatékonyan

eldénteni, hogy van-e két olyan ¢, j € {1,...,n} index, melyekre (a) A[i]+A[j] = b, (b) Ali]—A[j] =
b. Oldjuk meg ezeket a feladatokat ¢ - (nlogn) idében!

Az A[l : n] tombben levd elemek mind kiilonbozéek. Keressiik meg a szdz legnagyobbat Osszesen
1.1n Gsszehasonlitdssal. (Tegyiik fel, hogy n elég nagy.)

Az A[l : n] tombben egy rendezett univerzum n kiilonb6z6 eleme volt, eredetileg nagysig szerint
n6vekvo sorrendben. Valaki idokézben megkeverte a tomb elemeit, de csak annyira, hogy minden
egyes elem 1j helye az eredetitdl legfeljebb 5 tévolsdgra esik. Adjunk c - n ideji algoritmust az
eredeti allapot helyreallitdsara!

70 tolmdcs koziil barmely kettdre igaz, hogy mindketten ismernek olyan nyelvet, amit a mdsik nem.
Osszesen legaldbb hény nyelvet beszélnek? (¥)

A 300 {6s évfolyambdl néhdny embernek (legaldbb egynek) el kell menni az el6addsra, néhdanynak
(legaldbb egynek) az évnyitéra, néhdnynak (legaldbb egynek) meg a kocsméba, de ezek egyszerre
vannak, hanyféleképpen tehetik ezt meg?

10 rabl6 egy rengeteg lakattal lezarhaté ladaba gyjti a rabolt kincset. Ijgy szeretnék a ladat
lelakatolni, és kiosztani a kulcsokat (egy lakathoz tobben is kaphatnak kulcsot), hogy barmely 4
rablé ki tudja nyitni a ladéat, de ez semelyik 3 rablonak ne sikeriilhessen. Legaldbb hany kiilonb6z6
lakatot kell ,,venniiik” a vasboltban, hogy ezt megtehessék? (*)

Legyenek az G teljes graf cstcsai a vi1,vs,...,v, pontok, és legyen a wvv; él silya max(i, 7).
Hatarozzuk meg a G graf minimalis sulyu feszit6fdinak szamat.

Bizonyitsuk be, hogy az élstlyozott G graf e = uv élére pontosan akkor igaz, hogy e a G minden
minimdlis silyt feszitéfdjanak éle, ha V(G) felbonthaté két diszjunkt ponthalmaz unidjara tgy,
hogy w és v kiilonb6z6 halmazokban legyenek, tovabba a két ponthalmaz kozott e az egyediili
legkisebb sulyt él.

Tegylik fel, hogy egy stlyozott élii grafban pontosan két minimalis sulyu feszit6fa van. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor ezek csak egy élben térnek el egymédstol.



